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IBELLVM bunc de Jnfinitis Spi- 
ralibus tibi fefto Emineniifime Prinz 
сере; 6) Praful, ampl'jjimog. nomi- 
ті, dc dignitati infcribo obféquentiffi- 
таз. Pallefceret. fau? coram tui pre- 
сау та Purpura , que Matesfate, (9 
Virtute verat ardenter , vilitas in- 
geni, (Jy tenuitas muneris у nif aliunde , @ tui leniffima 
urbanitas у eo mei deuiéziffiama deuotio , cemceptatam сооз 


'aemxe fermarent . Spirales ifle linea у mon aliunde quam 
ab. 


ab, E. T. fpiritum fumerent: , qui согуд. Geometrarut 
Mecenas регі тия ad te colendum allis ХУГОЛ 
dem generis féduliores profectus, Nec inanis , @/ "ЛЛ 
бог, quens complent fpirales linee. Хатиб circa vnica 
earum fpeciem e Archimedis ingenium ffe aliquando cuet* 
fatum ta&É ant prà fummo pretios quidu fi ЕТ. аб ай0 
nem dà faftutis bare decerno? Profe&Zà., 2 tui meritertitl 
eelfitudine decet соз he linee puntum ducant , ©з? in ipfam 
definant y titulis luculentifimis protrahantur у patrocinios 
ac tutela утпа circamuallentur- Bx binc , pofito Inui- 
die obice , illo faltem gloriabuntur fato , quod E.T. Nomen 
ipfis circumliget elorios? verticem , adeo pt fi Cera quon- 
dam Cefaris circà callum explicans tdiomavinantiumiact- 
laeuadebat ille fà; latrantium marmura @/ iffe pagine fper- 
nent , exprimentes , quibus inprimuntur notis tutilfrmum fi- 
biipfis deditum рг Шат. Ergò opella Бес gloriofior cete- 
ris prodeat у iam publicis-plaufibus. excipienda , quia B.T. 
infignibus ,G. Temmátibus ditata, f vel ipfius Fame pte 
tifima preconianon lucretur , nibil fe fuiffe adeptam arbitra- 
гиг. Nobilifime fübolis: auitis laudibus , dete cune, € 
optimè (üpeybientibus , attramenta Бес decoro де vanum 
duco.Vaum namq; ilud füfficiatim В, T. Уресітзел domeffi- 
cas trabeas, infulas, pretextas софа сопітет/15,449 
eleéZiori tandem сог par erat , оғпаг тдатісітегін palluda- 
mento. Purpura, qua. nuuc primum. indueris., ( licit ipfa 
longè ante diguifsunus у ) carbafa tam. dat ventis у evt nua 
perus Iafón ad сәс Йш aureumypecios? couquirendura, fGilicet 
ad fupremi honoris fafligia , cordibus cun&£is auras tranqui 
las balantibus poflremò profperè appellas. ( cterum uta Ma~ 


зер»; 


thefis, qua E. T. litaudas fpirales lineas elucubrauit з ad 
М гетит cofque fpiritum [emper lintas deuotionis dicatus 
"ang pollicetur. 714 quod eApellis emulatrix nulla fit dies, 
Que in humillime obferuantia titulum топ fignet lineam. Van 
leas Eminentifsime Princeps, & optime Antifles;ac feli 
"ойша. Afira te diutius pietatisyE/ Virtutis tueantur [ee 
Uatoren incolumen . | 
Scribebam. Venetijs. Kal, Juli] Anno 1 669. 


N Tibi, Amice Гедог, Opufcu- 

4 j lam Geometricum , DE INFI- 

WB) NITORVM SPIRALIVM 

SPATIORVM MENSVRA, 

. non femel, aut bis, fed pluribus, 

"zem ac iteratis vicibus pollicitum. Spi 

rales, Helices, Implexz , feu Усіше linez de ge 

- nereillorum funt сепіспаа, апа mirabilia, feu por- 

tenta geometrica iure mcrito funt i uncupanda. 51- 

quidem ( vt concinnë Dauid Riualrus Archimedis 

Commentator pronunciat. ) Admiffa Нейса , es rite 

eut ars ipfius fert fabrefaé£a , nihil e$t in tota geometris 

abfirufüm > €& adbuc inum , quod non denudetur , pate- 

fis ‚6 aperiatur, Aft ft ad ingens in rebus Geome- 

tricis Spiralis lineg momentum corroborandum cx- 

tera deeffent teftimonia , vnicum me hercle f. ffi- 
сеге 


Cere arbitrandum : maximum fcilicet Archimedis 
ingenium circa eas aliquando fuiffe verfatum ; de 
ipfifque iuftum volumen edidiffe , in quo naturas; 
àc proprietates earundem ita expendit, vt fint po- 
Reris үййї maximo , & veluti cerebri ingeniofi por- 
tenta (опите admirationi. Caterüm haud vnicus 
Archimedes extitit indagator fpiralium proprieta- 
tum: fed ipfi fe adiunxere quamplures; inter quos 
mirificé епієепе Monarchiz Geometrica duo fplen- 
didiffimi proceres ; Pappus Alexandrinus lib. 4. 
colle&i. Matliemar. & Francifcus Vieta lib. 8. ref- 
ponforum Mathematicorum . Paulus'Guldinus San- 
Go - Gallenfis, ille celeberrimus Geometra fapien- 
Мола Societatis Іей , & Centrobaryce auctor 
famofus ( at Caualenianorum indiuifibiltum con- 
temptor, & irrifor, qui dum indiuifibilia fpreuit, . 
ipfifqueirrifit., fe ipfam ridiculum prabuit) altius 
omnibus volatum fumpfit,conatufque eft ipfam fpi- 
ralem lineam ad menfuram determinatam redige- 
е, atque ipfius centrum grauitatis affignare: ассо» 
ваги irrito, & Ісагі fine, vt ipfemet in lib. 2. Cen- 
trobarycæ cap.2. & infra fatetur , & prolixe expla- 
Bat in capit. 3. Pronuper Ifmael Bullialdus , vt lu- 
cem afferret ijs, quz Archimedes de fpiralibus con- 
Ícripfit totam rem fpiralicam iterum proprio Маг» 
te compofuit , & publici iuris fecit Parifijs ао“ 
lo 1657. 

Sed inter czteros fpiralium proprietatum vena- 


tores extitere euam duo Ша maxima Geometrarum 
ds Е b Italorum 


Italorum fulgentia luminaria , nimirum Bonauen- 
tura Caualerius, & Euangelifta To:ricellius. Hic 
quidem incidenter in lib. de dimenf. parabole pro- 
ройс. 1 7. усех proportione circuli ad fpatium fpi- 
rale ab Archimede olim tradita, quadraturam ip- 
fius ordinarie parabole adinueniret. llle vero ex 
infticuco іп lib. 6. Geomet. Indiuifib. vt ex ana- 
logia ab ipfo animaduerfa inter fpirále (расіца; 
& parabolam veríante , ex menfura ipfius para- 
bole priustentata , omnia fymptomara circa (рі- 
ralitia fpatiorum menfuram denuó medijs ab.al js 
Mitentatis , nec aliquando excogitatis . patefa- 
ceret. 

Verum enim vero omncs fuperius recenfit geo- 
nietrz , & plures , plurefquealij (peciatim haud no- 
minati, qui fpiralibus incubuere aliquando, vai- 
camipfarum fpeciem amplexati fuere: eam nimi- 
rumi qug antiquitus ab Archimede ipfomet , & 
Conoae agnita fuit: quamque nos in pofterum li- 
пеагет vocirabimus, Cærerom infinitas fpiralium 
ipecies: ( quod (ciamus ):nemo ante nos mundo:pu- 
b! cauit. Non ergo putamus rem tibi ingratam fo^ 
re futuram , Benigne Гейог, quz circa infinitas 
fpecies fpiralium linearum aliquando excogitaui- 
mus, communicare. Sed ante omnia caufa fpecula- 
tionis huiufce accipe hiftoriam. 

Vndecim ab hinc annis circiter dum Romz 
degeremus , & dum. inter geomctricos Tyrone$ 
enumeraremur , iucundiffimum  exiftimabatur 2 

І Ë nobis 


nobis quotiefcunque datum биер fuauiffima con- 
fuetudine , ac excellenti(fima doctrina perfrui trium 
fummorum virorum , à quibus nunquam abfquelu- 
cro difcedebamus. Eranthi Michael Angelus Ric- 


cius Geometrarum Italorum Coryphzus , & poft 


Caualerij; ac Torricellij fatum ; geometricz maie- 
ftatisitalice prefidium precipitim: Renatus Fran- 
cifcus Slufius Leodienfisingeniorum Phenix, & ma- 
ximum humane intelligentix portentum : 82 Ricar- 
dus Albius Anglus pietate , fanguine, & eruditione 
nobiliffimus , atque fuo Hemilpherio едо cha- 
riffimus. Accidit ergo die quadam, de more ctim 
prefatoRiccio de rebus geom:tricis verba habentes, 
vt mutui difcurfus fübie&um ip(xeffent inftaitz pa- 
rabole , & caualeriana indiuilibilium geometri: 
cumque ad fextum illius librum deuentum effec inci. 
denter; andiuimus Riccium afferentem, ad fimilitu- 
dinern: Caualerij; infinitas fpirales poffe menfurari , 
cui negotio fedulo incumibere ab ipfo etiam fuimus 
foilicitati. Aft tunc temporis nimis imbecilles ; ac 
tenuesin nobiserant geometrice vires. T'yrocinium 
etenim percurrebamus , & la&tc dumtaxic enutrie- 
bamur; vixque dabatur ea poffe percipere, qux Ca- 
ualerius molitus faerat; tantum aberat, vt ipfum, 
imitari liceret; tamque in altum confceadere . Qua. 
propter euenit, vt labore perterriti , ftatim infinits 
© mente fpiralesexierint- Verümanno 1658. poft 
ей noftri fexaginta problematum geometrico- 
tum impreffionem, fato accidit, vt ну in — 
қ 2 cca 


tèca Mineruz commorantes , ad noftras peruenerit 
manus opus veré aureum Andree Tacquet Mathe 
matici Excellentiffimi, ac folertiffimi Fulgenti(fim? 
Societatis 1650:  Cyliidrica } «o „Авпшата мипсирё 
tum. Quod reuoluentes, citius. dicto incidimus 20 
fcholium prop. 12.lib. 1: ii quo vocatus à nemine» 
vltro feipfum conftituit fpectabili(fim.e indiuifibi: 
lium methodi iudicem ; contraqueipfam non minus 
inclementem , quam iniuftam fequentem profert 
fententiam . Metbodum demorflraudi per-indiuifibilia y 
cvel ( wt ego appellare foleo) per beterogenea , quam nobilis 
geometra Bonaueutura Caualerius in lucem protulit , prole- 
gitima, ac geometrica admittendam поп exiffimo, QJ с; (Sed 
quicquid autumet ipfe, pro indiuifibilibus eft veri- 
tas ipfamet , ftantque illi omnes praclariffimi 620: 


metra , quosin epiftola ad le&orem operis.noftri de | 


InfinitisParabolis recenfuimus: quibus nuperrime 
vltro fe affociauit Vincentius Viuianiin lib. r. de 
Maximis, & Minimis monito poft ptopofit, 17. vbi 
ait, Vt bocloco , ex aduerfo таге antiquorum wie ра! 
duplicem pofitionam, luce clarius pateat quantum facil:tatiss 
breuitatis, atque eudentie naftiftatur è noga , direétagté 
methodo (те tamen , cautéque cu farpata ) acutifSumi Сей“ 
metra Санайт , per indsfibilum do££rinam. uobis amici 
[imam coc. ) 1llicó Tacquet exemplar pecunia pro 
prium fecimus; ac diligentifiime ipfi ftuduimus; do 
&rinafque nouas , & peregrinasin ipfo comprehen. 
fas femper admirati fuimus .. Sed. animaduercimus 
mancum ipfum ексе, quia Caualerianis indiuifi" 
' bilibus 


bilibus aduerfabatur , veluti fusë'explicauimus іп 
fchol. vltimo lib. z. de Infinit. parab. Hac igitur vni- 
ca, & genuina caufa impullit nosquzdam rimari, in 
quibus Tacquet videbatur deficere. Cumque geo- 
metrica inuenta facillime prodeant exalijs priusani- 
maduerfis : agerque geometricus adeo fit fertilis; vt 
copiofiffimos fructus illis reddat, qui mentis ligone 
ipfum cffodiunt : hincortum duxit vt esomnia col- 
ligeremus;quz in 41645 libris de Infinit.parab. ешш. 
Sauimus:& paulo poftbreui. temporis interftitioque 
in noftris Mifcellaneis Hypperbolico, & Paraboli- 
со; ас in Geomettico publicauimus . Porró dum 
resad infinitas parabolas attinentespertractaremus, 
hæque nobis iam fat familiares apparerent, denuo: 
Infinite fperalesin mentem deuenere : atque matu- 
té difcuffa , & penfitata analogia à Caualerio agnita 
inter fpiralem archimedeam , & parabolam quadra. 
ticam; videbatur nobis ipfam ad infinitas [pirales , 
& infinitas parabolas non multo labore extendi pof- 
fe. Et quidem determinaté ftatueramus ab initio 
Opufculum de infinitis fpiralibus pro quinto fubne- 
еге quatuor libris de infinitis parabolis: & hac de 
сапа dumtaxat concinnauimus in lib. r. propofitio- 
les 25. & 24. lemmaticas pro fpiralibus, & nullis in 
di&is libris ordinatis inferuientes. Sed varijs de cau- 

s coa&ti fuimus illud opus citiffime abfoluere , ac 
tam impolitum › vt apparet, publiciiuris facere, & 
9pufculum:de infinitis fpiralibus ad hoc vfque tem- 


Pus referuare.. Нас ergo, Benigne Lector, veraett;, 
| & vni- 


& vnica inuentorum no(trorum hiftoria : quam саў 
dide tibi tradidimus , ve nullus laude defraudet!/ 
emerita. De infinitis namque fpiralibus nefcim! 
quempiam yerba feciffe. Sed prima ad hxc rimal 
da incitamenta à nobiliffimo Geometra Riccio h* 
buimus. An veróinfinitee fpirales, quasin pofteru? 
fumus explicaruri Ше fint eedem › quas Ricciusi 
votis olim habebat, penitus ignoramus. Aft quo 
modocunque (it; fequentia omnia proprio Marte 
compillauimus; & diftintius quam licuit Tibi com 
municare-conati fuimus, vt à fimili labore fuübleuc 
ris. Sequentia percurre . Alia , fauente Deo , В 
fuccedent. Vale». 


Noi Reformatori dello Studio di Padod. 


Auendo offeruato per fede del P. Inquifit, non efferui.ncl Libro 

intitolato De Infinitorum Spiralium Spatiorum del P. F. Steff- 

to de Angelis cofa contro Іа Santa Fede » e:parimente per atte- 

to dal Segretario noftro niénte contro Prentipi » ó buoni co- 

lumi, concedamo licenza» che poffi ейсге ftampato» douendo offer- 

Мамі el'ordini, & eflerne prefentate due copie pet le prefente Libja- 
tie di Padoa» e di quefta Città , 


Dat. dal Magift. noftro li 27. Agofto 1669. 


5 Zuanne Donado Ref. 
Nicolo Capello Ref. 


Alemante Angelo Donini Segt- 


Facultas. Reuereudifstum Patris Generalis, 
Laudetur lefus Chriftus , 
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>” ча, —— 
conipofitum ab Admodum К.Р. Stephano de Angelis Veneto 

Profeffo Nottri OrdinisIefuatorum » ac in Prouincia Veneta Реп 

tore, concedimus Typis demandari» dummodo habeat песейагіа ORV 

licentias › & approbationes › que de iure funt песейагіх &c. In quo* 

rum fidem przíentes manu propria fubfcripfimus , ас proprio №" 


ftri Officij figillo muniuimus. | S P I R A L I V M 

Datum Brixie in Моо Monafterio Corporis Chrifti; die 28. Ше ч 
GN ii poris Сге 28. ТШШ, Cp A TIOR VM МЕМ5УКА, 
OPVSCVLVM GEOMETRICVM. 


Fr. Antonius Nouellus Gen. Iefuat. 


Rcehimedes Geometrarum facile 

Princeps in aureo illo libello; 

quem de fpiralibus, feu Helicibus 

confcripfiz, ante cxtera , naturam 

ipfarum luculenter explanat, de- 

finiens. Spiralem lineam fore il- 

lam nuncupandam , quz à duplici 

totu xquabili , odemque peracto tempore ortum 

ucit: nimirum з femidiametri dati circuli circa cen- 

trum immotum : & centri interim (emidiametrum 

Рат permeantis - Ità etenim loquitur. 5; тейл l 

teaim plano altero eius termino quiefceute -circumferatur , 

donec ad locum redierit сопа primo cepit moteri , @ fimul 

| "n bac circumdnéda linea puuétum feratur 67 ipfum fibi 
D É B K; A рр 


> De Infenitorum Spiralium | 
ipfi equali femper velocitate moueatur fecundum ipfam б 
neam motam , incipiatque à termino lince quiefcente cuer fus 
alterum feri рип ит , huiufmodi fpiralem lineamin plani 
deferibet. Ус e- g. in fchem. feq. confideremus (етік 
diametrum А R, иптого puncto А, ciari aquabili* 
ter, adeo vt defcribat circulum RS ON К, interim 
vero etiam pun&um А, moueatur zquabiliter ре 
A К, adeo vt codem tempore punctum К, defcri- 
bat peripheriam R $ O R, pun&um vero А; perue 
niatad К. Lineamcuruam ACER, ortam ex du“ 
plici hoc motu «quabili appellat Archimedes І 
neam fpiralem prima reuolutionis. Sicuti fpatium 
АСҚА, contentum linea curua predicta , & rect? 
А R, vocat primum fpatium. Circulum cuius femi 


diameter AR, circumfcriptum diĝo fpatio, primus 
circulum, Pun&um А, principium linc fpiralis: 
Pofitionemlinez A R; àquainccpit circulacio, prin 
cipium circulationis, Si autem radius АҚ, inte 
ligatur duplicatusin R G, veltriplicatus &c. & mo 
tus continuetur vt prius: appellat Archimedes ЇрЁ 
rales fecunda circulationis; tertie ; &c. idem dicit 


defpatijs , & circulis. Sed hec omnia locuplctit? 
percipientur ipfomet Archimede іл/реФо, (icti & 
noftra fequentia : namque.nos in fequentibus om 
nes Archimedis terminos ра ату furpabimus. 

At nos vniuer(alius fupponimus generari /рі2 
les . Supponimus enim cum Archimede genera? 
vtique ex duplici mota eorundem mobilium : quo 


rum ifle, qui fità centro permeante femidiametruti? | 


{it 


dpatiorum Mènfura: 

Ñt (emper xquabilis; aft ille › qui fit à femidiametro 
fixa in centro , fit vel equabilis , vcl varié accelera- 
tis, Siergomoto zquabiliter A, per АК, etiam 
AR, fixain As aequabiliter gy retur per circumfe- 
tentiam R SOR: linea A C F R, genita ex duplici 
tali motu, vocatur à 
nobis prima fpiralis, 
keù linearis, quz eft 
Archimedea, Si veró 
pundo A, zquabili- 
ter moto per АК, 
interin АК, mo- 
ueatur motu taliter 
accelerato , vt {patia 
RS, R SO, &c.per- 
aĝa, fint vt quadrata 
temporum in quibus 
peraguntur: linea АСК, vocetur fecunda fpiralis , 
feu quadratica. Si verb A R, moueatur тоги tali- 
ter accelerato , vt (раа RS, R SO, fint vt cubi 
temporum: Ша linea dicetar tertia fpiralis , Гей cu- 
bica. Etficininfinitum, fecundum quod fpatia per- 
49а funt ad inuicem, vt altiores temporum , in qui- 

us peraguntur poteftates. 

Siveio femidiametro А R, prodi&ain С, adco 
Vt poteftas G А, ciüfdem gradus cu n fpirali fit du- 
Pla fimilis poteftatis A R. v.g. іп fpirali lineari; fit 
Ga, dupla А R: in quadratica fit quadratum СА, 
duplum quadrati А Қ: in cubica cübus fit duplus 

Аз cui 


4 De Infroitorum Spirahum | 
cabis &c. & intelligamus continuari motus priores» 
fecundum quod explicatum fuit fupra ех Archime- 
de in fpirali fecund= reuolutionis:: linez genitz; 
Граца » circuli; 8с. dicendi funtfecundz reuolutioe 
nis, &c. Idem dicendum fi poteftas AR, eiufdem 
gradus cum fpirali intelligeretur criplata , quadru- 
plata , &c. Spirales сгепіт, fpatia , &c. dicerentur 
tertiz reuolutionis , quarte , &c. Hzcomnia nullo 
negotio percipientur à viris Archimedeis : ipfum 
enim & nunc,& infequentibusimitabimur. 


PROPOSITIO L 


Si inquamcuuque infinitarum [piralium , ortam ex primari 
uolutione , ab initio ipfius incidant due linea , qug produ- 
cantur vfque ad circtimferentiam primi circuli.. Arcus 
circuli in precedentia contenti inter initium circalationis s 
EP dulfas lineas,evuut ad inticem,cut poteflates incidene 
¿t in fpiralena eiufdem gradus cuni fpirali . 


ES quælibet: ех. infinitis fpiralibus А. CER 
ortaex prima reuolutione,.& efto primus сі” 
culus RSOR, &in fpiralem incidantab initio A 
dugre&æ АС, AF, quzoccurrantcircumferen* 
tie in.O, & N. Dico circumferentiam R S О; 
effead circumferentiam R. SON, vt poteftas АС, 
eiufdem gradus cum fpirali , ad fimilem poteftatem 
ФЕ, У, с, in prima fpirali, feu lineari, vt АС,а4 АЕ 
Iu fec.hoceft quadratica,vcquadracum АС, ad ди“ 
22000 atum 


Spatiordu Menfurå 
dratum AF. Incubica,vt cubus AC, ad cubum 
AF. Etficininfinitum. Præfens propoficio parüm 
dinersé oftendetur à 
modo , quodemon- 
ratur ab Archime- 
de in lineari in pro- 
pofit. 14. Quoniam 
enim AC, eftad AF, 
Vt tempus motus per 
AC, punái А» ad 
tempus motus eiuf- 
dem pun&i A, per 
А F (quia motus pun- 
Qi A, fupponitur æ- 
quabilis): ergo & vt qualibet poteftas A С, adho- 
mogeneam poteftatem А Е, fic fimilis poteftas cem- 
poris motus А, per AC, ad fimilem poteftatem 
temporis motus. А, рег AF. Sedvtpoteftas tem- 
poris eiufdem gradus cum fpirali motus A, per 
AC, adfimilem poteftatem motusper АЕ, ficex 
hypothefi, arcus RSO,adarcum RSON. Er- 
го & arcus ad arcum erit ‚ vt poteftas A C, eiuf- 
dem gradus cum fpirali;ad fimilem poteftatem A F. 


Quod &c. 
COROLLARIVM. 


Ergo conuertendo; & diuidendo, eritarcus N O, 
adarcum O S R, vtexcetfus poteftatis AF, ciufdem 


eradus 


PENT EM 


M. 


De Infinitorum Ур' айат 
gradus cum fpirali fupra fimilem poteftatem AC, 
ad fimilem poteftatem АС. 


SCH.OLI УМ. 


Sed cum, vt poteftas FA, eiufdem gradus cum 
fpirali ad (imilen poteftatem СА, fic F A, ad уіп. 
mu" terminum proportionis FA, ad CA, continua- 
tæ ad tot terminos quotus eft numerus fpiralis vni- 
tate mator:crit & arcis NOSR, ad arcum OSR, 
vt FA, ad hanc vltimam proportionalem. Nempe 
in lineari ус FA, ad CA. Inquadratica, vt F A, 
ad tert'am proportionalem minorem ipfarum ЕА, 
CA. lacibicaadquartam: Etfic in infinitum. Ес 
diuidendo,e:it МО, ad OSR, vt exceffus ЕА, 
fupra vltimam minorem proportionalem ad ipfam s 


PROPOSITIO П. 


Siin quamcunque тратит /ріғгішт ex alijs reuolutioni 
bus genitam , coin fibi circumfiriptum circulum incidant 
due lee , cut prius, “Pateflates incidentium in [рае 
lem cif len gradús cum [pirali erunt ad inuicem > wt ar- 
cus pre 660, vnacum tot integris peripberijs у quotus ef 
nsmnerys renolutionum nvultate minor , 


Ed po'e'tate femidiametri А К, congruente? 

fpirali, daplata, triplata, &C. in G, vt explicas- 

tum fuit fupra intelligamus continuatis motibus, fpi" 
ralem 
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talem АСЕК, continuatam fore іп TVMG, 
&c.cui АС, AF, incidantin V, М. Dicoin pri- 
ma fpirali, effe ^ M, ad АУ, vt tota circumferen- 
tia circuli R S ФАК, tot vicibusaccepra, quotus eft 
humerus reuolutionum vnitate minor ; vna cum ar- 
cu N O SR, ad eundem numerum totius circumfe- 
Тепгір RSOR, vna cum arcu R SO. Iníccun- 
Ча, fic effe quadratum А M, ad quadratum АУ, 
In tertia, ficcubumad cubum. Etficin infinitum, 
Diximus autem А М, A V, effein pradi&is rationi- 
bus cum circumferentijs circuli cuius femidiameter 
AR, quia ifti arcus funt in eadem ratione cum fimi- 
libus arcubus circuli cuius femidiameter АС, ad 
cuius peripheriam intelligendz funt extenfz АУ, 
A M; quia funt concentrici. 

Hzc propofic. oftendcturad modum fuperioris, 
& ad modum Archimedis in propofit. 1 5. 


COROLLARIVM: 


Ergo conuertendo, $ diuidendo,erit exceffus po- 
teftatis AM, eiufdem gradus cum fpirali fupra fi- 
milem poteftatem ^ V, adpotcftatem ^V, vear- 
ctus NO, ad arcum OSR, vnacumtotintegris 
peripherijs RS OR, quotus cft numerus reuolu- 
"onum vnitate minor. 


De Infinitorum Spiralium 


PROPOSITIO III. 


$i à femidiametyo prim cicli civcumferipti fpatio fpirali ab- 
гаги quelibet linea , QJ céntro initio , fèmidiametro 
abfeffa defcribatur circuli peripheria . Erit tota circum 
ferentia primi circuli, ad pertpbeviam defcripti circuli con- 
tentam inter lineam initium vetiolutionis , eo fpiralem, in 
recedentia , cot potestas radi primi circuli vno gradu 
altior poteftate /р тай, âd fimilem potestatem айе. 


N fchem. feq; abfciffa АУ, ab AE, femidia- 
I metro primi circuli circumícripti primo fpatio 
cuiufcunque fpatij fpiralis AIEA, centro А, in- 
reruallo АУ, defcribaturcirculus V T IV. Dico 
totam circumferentiam E M SE, effead circumfe 
rentiam. V TI, vtpoteftas EA, vnogradualtio! 
poteftate fpiralis , ad fimilem poteftatem А У. У.с; 
in lineari, vt quadratum ad quadratum. In quadra- 
tica, vtcubusad cubum- Etficininfinitum , Nam- 
que, ratio circumferentie E M S E, ad V T ], соте 
ponirur ex ratione ipfiusad totam circumferentia 
VTIV, &huiusad V TI, (nempecircumferen- 
іх EMSE,ad ЕМ.) Sedvt EMS E; circum- 
ferentia ad totam V TIV, fic БА, ad АУ; & 
vteadem EMSE, ad EMS, fic ex propofit. pri 
poteftas БА, eiufdem gradus cum fpirali, ad fimt 
lem poteftatem 41, feu АУ. Ergo & ratio cit- 
xumferentiz ad circumfercptiam componetur ex hf 

duabus 


duabus rationibus : nempe circumferentia ad сї 
cumferentiam erit i 


Quod &c. 


PROPOSITIO IV. 


Helico à primo , fupra femidiametrum circuli evnitate 
minoris , fumatur puuéfuts EÈ centro initio , interualla 
«трго punito, deféribatur circuli peripheria „ Erit tos 


ta 


га ехсеба femidiametri circuli circumferipti cuilibet /райіө 
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га clecumfeventia maioris circuli ай portionem circumfe- 
rentie deftripte , contentam inter fpiralem , @/ lineam 
initium reuolutionis , cot fa Zum fub femidiametro circu- 
ly maioris , іп exceffum poteffatis ipfius eifdem gradus 
сит fpirali , [upra fimilem poteftatem minoris circuli, a 
fatum [ир [?тийатеттө deftripte circumferentie , Ө? 
fib exceffis potestatis ipfius eiufdem gradus сит /рғай, 
fupra fimilem poteftatem femidiametri circuli minoris, 


N fchem. feq. Гарропатив СМ$1ВС, effe 
Ў quodcunque fpatium cuiufconque fpiralis à pri- 
mo, nimirum vel fecundum , vel tertium, vel quar- 
tum, &c. & circulusradi] АВ, fit circulus ejufdem 
numeri fpatio circumfcriprus, vt circulus га) АС, 
fit ipfo vnitate minor: nimirum fi ipfe fit fecundas , 
fitcirculus radij АС, primus: ñ tertius fecundus : 
&c.& inter GB, accepto puncto E, intelligatur 
circulus radij AE. Dico periph.riam radij AB, 
effc ad peripheiiam E M, contentam inter А B, & 
fpiralem іп M, vt fadum fab ВА, in exce(fom 
péveftatis ВА, ciufdem grados cum fpi:ali , (ирга 
fimilem poteftatem АС, ad fadum fub EA, in 
exceffum poteftatis ipfius eiufdem cum fpirali gr4= 
das , fupra fimilem poteftatem AG. У. о. іп prima 
fpirali , vt re&angulum АВС, ad rectangulum^ 
AEG. Ја fec. vt fa&um fub АВ, in differentiam 
quadratorum АВ, АС, ad factum fub АВ, іп с> 
ceffum quadratiipfios fupraquadratum АС, Etle 
in infinitum in altioribusfpiralibus . 

Ratie 


Ratio enim circumferentizradij АВ, ad circum- 
ferentiam ЕМ, deforisfumpta circumferentia ra- 
dij ^E, componiturex ratione ipfius ad circumfe- 
rentiam radij AE, & huius ad circumferentiam.. 
E M. Sed vtcircumferentia radij АВ, ad circun = 
ferentiam radij ^E, fic radius ^B, ad radium 
AE: & vtcircumferentiaradij 4 E, adarcum E M, 
fic circumferentiarad:j ^ B, adarcum ВЕ. Qua- 
re ratio circumferentie radij АВ, adarcum EM, 
сотропешг ех rationibus А В, ad АЕ, & circum- 
feientiz radij АВ, adarcum ВЕ. Verum, quo- 
niam ex propofit. fecund. eft vt circumferentia radij 
AB, tor vicibus accepta quotus eft numerus (рап), 


ad candem acceptam fecundum numerum vnitate 
B 2 ming- 
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minorem, fimul cum arcu. ВЕ, fic potéftas ВА, 
eiufdem gradus cum fpirali, ad fimilem poteftatem 
АМ, feù АЕ: crgo & vt vnica peripheria radij 
AB, ad arcum folum ВЕ, fic exceffus poteftatis 
АВ, eiufdem graduscumfpirali, fupra fimilem po- 
teftatem А G , ad exceffum poteftatis АЕ, itidem 
eiufdem gradus eum fpirali, fupra fimilem potefta- 


tem A G (exgenefi enim fpiralium; poteftatis A B, | 


eiufdem gradus cum fpirali, poteftas А G, continet 
tot partes, quotus eft numerus fpatij vnitate minor > 
& differentia poteftatum,vnicam. ) Ergo ratio peri- 
pheriz radij А В, adarcum EM, componetur quo- 
que exratione A B, ad АЕ, & ex ratione exceflus 
рогейагіз A B, ciufdem gradus cum fpirali, fupra fi- 
milem poteftatem А С, ad exceffum fimilis potefta- 
tis A E, fupra eandem poteftatem A G. Nempe 
erit ad ipfum, vt fa&um fub АВ, in priorem excef- 
fum, ad fa&am fub АЕ, in pofteriorem exceffum. 
Quod eratoftendendum. 


SCHOLIV-M: 


Que fint infinita trilinea parabolica explicatum 
fuit initioprimilibri eorum , quos de infinitis рага- 
bolis euulgauimus. Diximus enimibidem , nos pro 
talibus trilineis intelligere fpatia , que fantexceflus 
parallelogrammi circumfcripti infinitis femipara- 
bolis fupra ipfas, De infinitis trilineis in propofite 
23. & 24. ciüfdem libri oftendimus duas proprieta- 

* tes, 
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tes, quz , quoniam ftatueramus ab initio cum opere 
de infinitis parabolis edere etiam hoc opufculum de 
infinitis fpiralibus , in harumgratiam explicat» fue- 
те. Verum quoniam multa nos coegerunt abfoluc- 
te quamprimum opus illud , citatz propofitiones 
tunc temporis proprium finem haud fuerunt confe- 
сиге. Cum autem fintin prefentiarum neceffariz, 
determinauimus , vt cuilibet fint in promptu, ipfas 
ех citato opere tranícribere; fed nunc vigefimamter- 
tiamjnfra fuoloco,vigefimamquartam. Sit ergo. 


PROBOSIITO V 


$7 4 -vertice cuiufCunque trilinei à primo ducatur linea іп ba- 
fin fécans curam рағабойсат: € ber рйи ит cobi fe- 
cat curuam ducatur со/ўне ad diametrum parallela bafi. 
Erit bafis ітійтгі ad fui partei interceptam inter du~ 
бат, Cr diametrum з wt potestas diametri triliget uno 
gradu inferior poteftate trilinei ad fimilem poteflateua dia~ 


" enetritrilizei ad verticem. 


It quodlibet trilineum à primo (nempe primo 
excepto , quod eft triangulum) CB A, cuius 
Vertex В, diameter BA, & à vertice B, ducatur 
' D, in Байт fecanscuruam in E & per E, ducatur 
Ep parallela C A. Dico СА, effead A D, vt po- 
las A B, vno gradu inferior poteftate trilinei , ad 
Шела poteftatem ВЕ. V.g. in tzilineo quadra ti- 


‘o erit C A, ad AD, vt АВ, ad BF. Incubico, vt 
quadra- 


C 


quadratum АВ, ad quadratum ВЕ. [n quadrat? 
quadratico, vt cubus A B, adcubum EF. Et fict 
ic finitum. Quoniam enim proportio C A, ad A D 


componitur ех proportione СА, ad ЕБ, & шір E 


ad DA: ex репей autem parabolarum , eft vc СА? 
ad ЕР, fic poteftas A B, eiufdem gradus cum и 
neo, ad fimilem poteftatem ВЕ: & vt EF, ad DA 
fic BF, ad BA. Ergoratio СА, ad A D, сот)? 
netur exrationibus poreítatis A В, eiufdem grad 
cum trilineo ad fimilem poteftatem B F, & ex rati" 
ne B F, ad ВА, Sedex iftis duabus rationibus сой, 
ponitur ratio poteftatis АВ, vno gradu inferior 
pot. fate trilinei , ad fimilem poteftatem B F. Е? 
patet propofitum. 


pRO 


ET 
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PROPOSITIO УІ. 


Exceffus primi circuli fupra quodlibet Jpirale fpatium ex 
prima reuolutione , eft equalis trilineo parabolico uo gra- 
du altiori fpatio Jpiralı , cuius diameter fit equalis [emi 
diametro circuli bafis verò circumferentia . 


It quæcunque fpiralis ex prima reuolutione, 
MJ AIE, АЕ, vero fit linea reuolutionis initium, 
itque etiam femidiameter circuli primi ; pariter efto 
Parallelogrammum re&angulum Z Q, circumfcri- 
Mum femiparabole Z О , cuius bafis ZR , ver- 
Xx O, quz fit gradus vnitate altioris gradu fpiralis: 
^g. fi fpiralis fit linearis, parabola fit quadratica : й 
ipiralis fit quadratica, parabola fitcubica: &c. in- 
liper ZR, feu ОО. fit zqualis femidiametro E A, 
О, veiò, feu КО, fic equalis circumferentia 
MSE. Dico exceflum circuli fupra fpatium fpira- 
С (qui deinceps breuitatis gratia vocabitur exceffus 
ibfoluré) tqualem effe КСОО, trilineo. Acci- 
Plau; in А E, arbitrarié punctum. У, & centro А, 
ШегиаПо АУ, defcribatur circulus fecans fpiralem 
l I, &docatur AIS: deinde fiat OX, aqualis 
AV, feu АІ, & бкаш XGY, parallela КО, 
Крег G, ipla GB, parallela RZ. Quoniamenim 


0 | `xnatura parabolæ explicara initio lib, pri. deinfin. 
p 


tab, cft vt poteftas R Z, ей OQ, congruens pa- 
аро ad fimilem росейагет BG, kù OX, fic 
Z O, 
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ZO, feù RQ, ad BO, {ей СХ: & cum yt talls 
potcílas ОО, ad fimilem poteftatem ОХ, йс 
fpiralifimilis poteftas E A, ad fimilem poteftatem 
A V (quia Q O, OX, funtaqualesipfis EA, AV.) 
Ergovt КО, ad GX, ficpoteftas EA, congri 
ensparabolz , nempe vno gradu altior poteftate fp* 
ralis , ad fimilem poteftatem A V, (ей AI. Sede 
propoftt. з. vt talis poteftas E A, ad poteftatem 


А], fic circumferentia BMSE, ad circumferén f 


пат V TI. Ergo& vt КО, {ей Y X, ad GX; 
fic circumferentia EMS Е, ad circumferentia 
V T I, Ergo & permutando,vt ХҮ, ad EMSE 
Пс СХ, ad V T I. Sedexconftru&ione, Y X, fet 
R Qo eft «qualis circumferentie ЕМ5Е. Erg? 
спат СХ, erit zqualis V TI. Cum ergo рш” 
Фа V, X, fumpta fuerint arbitrarié , ergo omnes 17 
nez trilinei RGOQ, parallele R Q, erunt 27 
quales omnibus circumferentijs exceffus circul 
EM S E, lupra {pitale fpatium; qua circumferenti? 
funt concentric ірі E MSE. Ergo & trilineuf? 
eritzquale praedicto ехсейші. Quod &c. 


SCHOLIVM. 


Notetur autem , quod fupradicta propofitio non 
folum verificatur fecundum totas maguitudincs,fe! 
etiamfecundum ipfärum partes proportionales. Ni- 
mirum, non modó totus exceflus circuli erit a qualis 
toto trilinco КАКСОО, fed etiamfi AV, ОХ» 

(int 


fint zquales , pars ехсейиз claufa circumferentia; 
EMS E, fpirali EI, circumferentia 1 T V, & reda 
EV, erit zqualis trapezio parabolico R GX Q. 
ldem intelligatur de alijs partibus, dummodo fem- 
ber A E, Q O, aqualiter fecentur. 

Ex hac doctrina, & ex fchol.1.propofit. 3.lib. 1.de 
Infinir. Parab. deducemus, quod fi centro A, inter- 
"allo A V, defcribatur qualibet circumferentia» 
VT 1: erit totus excetfus ad partem fui claufam cur- 
Шѕ A1, IT V, & reda АУ, vt poteftas Е А, du- 
Pici алайн altior poteftate fpiralis, ad fimilem po- 

tefta- 
° 
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teftatem AV. V.g.inlineari, vtcubus БА, ad 
cubum AV. In quadratica , vt quadratoquadra- 
tum ad quadratoquadratum ; &c, Ratio eft , quia ex 
citat. (chol, trilineum R GOQ,, eft ad trilineum 
ad verticem С ОХ, in prædi&is rationibus. Quz 
do&rina diligenter notetur , exipfa enimnon pauca 
faciliter in pofterum deducemus. 


PROPOSITIO VII. 


Siintra circulam circumferiptum primo fpatio helico ducatur 
circulus concentricus , Erit armilla, exce[fus prm circu- 
lı fupra аи ит, ad partem ex ce[fus quam comprebendit, 
evt toi medietates amborum radiorum circulorum, quotus 


cf numerus gradus /ртайз binario ан йиз , ad tot numero 
terminos proportionis , continuata ratione radij Maioris ad 
minorem, quorum primus fit radins maior , 


N eodem fchemat. centro А, radio АУ, fit 
Ë quilibet circulus concentricus ірі EMSE, % 
ipfo minor , fecans exceffum , & foatium , vt in fche- 
mate. Dico armillam circularem cuius latitudo V E, 
quz cft differentia circulorum, effe ad partem excef= 
fus, quam continet, nempe Шат, quam claudunt 
регірһега E MS E, fpirali EI, circumferentia» 
V 11, &reda V E, vt tot riiedietates ipfarum E А; 
А У, quotus eft numerus gradus fpiralis binario au- 
&us,ad EA, A V, cumtot continué proportional" 
bus proportionis ВА, АУ; continuat ; quo 

€ 


eft idem numerus gradus fpiralis binario austus.. 
У. р. in fpirali lineari, vt 3. medietatesipfarum EA, 
A V, feu vt EA, A V, fefquialtere,ad EA, AV, 
cumtertia proportionali. In quadratica, vt 4. me- 
dietates EA, A V, {ей vtipfarum duplæ,ad EA, 
A V, cum duobus alijs terminis continué proportio- 
nalibus. Etficin infinitum, 3 

Trilineum parabolicum anteced. propofit. fit fe- 
Qum cum triangulo fibicircumfcripto linea NG X, 
RQ, parallela, үс ОХ, zquetur ЕУ. Patet Ғасі- 


literex propofit, anteced. $ ex eius fehol: ficuti to- 
"ы C > tum 
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tumtriangulum КОО, eft equale toti circulo ra- 
dij A E, & totum trilineum R G OQ, eft «quale 
toti exceffui , fic trapezium RN XQ, effe zquale 
armillæ latitudinis V E; & trapezium R GX Q, effe 
xquale exceffii ab armilla comprehenfo. Ergo ar- 
milla ad exceffum , & trapezium triangulare ad tra- 
pezium trilineare , habebunt eandem rationem... 
Tunc , ratio trapezi) RN ХО, ad trapezium., 
R G XQ, (leforisfünpto parallelogrammo YQ) 
componitur ех ratione illiusad parallelogrammum, 
& hu.us ad trapezium RGXQ. Aft ex 2. parte 
propofit. 9. lib. pri. de Infinit. Parab. eft trapezium 
R NX Q, ad YQ, vt XO, OQ, adduplam ОО: 
& vt O X, OQ, feu vt due medietates O X, OQ, 
ad duplam Q O, fic tot medietates O X, O Q, quo- 
tus eft numerus gradus fpiralis binario au&us ; ad tot 
numero ОО, Ergo RNYQ, erit ad YQ, ус 
ille tot medietates ad tot QO. Sed YQ, eftad 
RGXQ, ex loc.citat. vttot ОО, quotus ék nu- 
merus trilinei vnitate audus (nempe quotuseft nu- 
merus fpiralis binario auctus) ad ОО, ОХ, cum 
alijs 'erminis proportionis. ОО, аф OX, conti- 
nudta ad tot terminos, vt nümerus eorum-excedat 
numerum trilinei vnitate ( nempc fpiralis binario . ) 
Ergo ratio vrapezij triangularis, ad A GX Q, cone 
ponetur ex ijfdem rationibus | Sed ex ipfis compo- 
nitur etiam га/іо tot medietatum Q О, ОХ, quo- 
tus eft numerus fpiralis binario audus, ad Q O, 
OX, cum illis tor numero terminis. Ergo etiam 

trape- 
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шарегішп ad trapezium , & confequenter armilla 
latudinis V E; егіс ad рагсет é&eeffus didam, 
quam comprehendit; ус illa tot medietares 211145 
proportionales. Nempe , vt tot medietates ipfarum 
EA, AV, quotus eft numerus fpiralis binario aa- 
&us,ad ЕА, АУ, vnacumtotalijs proportiona- 
libus; qua fimuladzquent eundem numerüm [pira: 
lis binarióau&um. 


COROLLARIVM. 


Ergo per conuerfionem rationis;erit armilla radij 
V E, ad partem fpatij helici quam claudit , nempe 
adillam, quz clauditur re&a V B, & curuis IE, 
IV, vt Ше medietates adexceffum ipfarum fupra 
illas proportionales. Nempe in lineari vt fefquial- 
tera EA, AV, ad exceflam vnius medietatis E A, 
AV, {ирга tertiam minorem proportionalem. In 
quadratica, vt exceffus EA, A V, füpratertiam;& 
quartam minores proportiones,&c. 


PROPOSITIO. ҮШ. 


Circulus duéfus concentricus, erit ad partem exceffus з quam 
continet, cut роге ѓаз radi circuli maioris eiufdem gradus 
cum fpirali, ad talem partem fimilis poteflatis radij duii, 
que [2 babeat ad totam; ot binarium ad numerum | fpira- 
hsbinarió au(Zum . 


In 
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N Eodem fchemate > Dico circulum radij 
I АУ, effem ad AITVA, . pattem excef- 
fus quam claudit, vt poteftas ЕА, eiufdem gradus 
cumfpirali , ad partem fimilis poteftatis A V, quz 
fe habeat ad totam poteftatem AV, vt binarium 
ad numerum fpiralis binario autum. Nempe іп li- 
псагі,ус EA, ad ? AV. Та quadratica, vt qua 
dratum EA, ad š quadrati AV. In cubica, vt 
cubus EA, ad š cubi AV, Etfíicdifcurrendo. 

Triangulumenim МОХ, ей xquale circulo ra- 
dij; АУ, & trilineum СОХ, zquale exceffui 


АРТУ; ergotriangulum ad trilineum , & circülus. 


ad exceffum erunt in eadem ratione. Sed intelle&a 
теда GO, triangulum N O X, eftad triangulum 
GOX, vt NX, ad GX (nempe vttota circum- 
ferentia V TI V, adcircumferentiam V TI (NX, 
enim, & GX, funtzquales illiscircumferentijs : ) 
& triangulum СОХ, eft ad trilineum G OX, 
ex (chol. pri. propofit. 1.lib. t. de Infinit: Parab.vt 
numerus trilinei vnitate auctus ( nempe vt numerus 
fpiralis binario au&us ) ad binarium; nempe , vt 
G X, ad talem fui partem; feu vt circumferentia; 
ITV;-adtalemfüipartem. Ergo ex equali, erit 
NO X, adtrilineum; & confequenter circulus ra- 
dij ЕА, ad partem exceffus AIT V , vt tota cit- 
cumferentia radij ^ V, adtalem partem V T I, quz 
fe habeat ad ipfam , vt binarium ad numerum bina- 
rio auctum . Sed vt circumferentia radij АУ, ad 
didam partem circumferentiz: V ТІ, ficcircumfe- 
T tentia 
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rentiä radij E ^, ad fimilem partem circumferentiz 
EMS: & cum fit vt circumferentia radij AE, ad 
EMS, ficpoteftas EA, eiufdem gradus cum fpi- 
rali, ad fimilem poteftatem À], {ей ^ V; vndeeft 
etiam vt circumferentia radij A E, ad talem partem 
E MS, quz fe habeat ad ipfam; vtbinarium ad nu- 
merum binario au&um,;fic poteftas E^, eiufdem 
gradus cum fpirali ad talem partem fimilis poteftatis 
АУ, quz fe habeat ad ipfam , vt binarium ad nume- 
rum fpiralis binario auctum . Ergo à primo ad vlti- 
mum, eritcirculus radij АУ, ad excetfum AIT V, 
vtdida poteftas ЕА, addictam partem fimilis po- 
teftatis AV. Quoderatoftendum. j 


COROLLARIVM.: 


Per conuerfionem ergo rationis erit circulus radij 
\У, alpartem (рап) , quam claudit, nempe ad 
AIVA, vrdidapoteftas EA, ad exccffum ipfius 
fupra dicas partes poteftatis fimilis А V. 


S G Tr: O L.L V M. 


Vtimitaremur Caualeriumin lib. 6. Geom. Indi. 
oftendimus 6. propofitionem perindiuifibilia : ve- 
'amipfum omnimode iafequentes;illam oftendemus 
v odo Archimedeo, & ipfam demoaftrabimus vni- 
uerfalius: non modó quia agemus de infinitis fpirali- 
bus , сшпіріе de vnica egerit dumtaxat; fed etiam. 

quia 
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quia vütiuerfaliter confiderabirnus trilinea ‚ & në. 
pra dictis exceflibus equalia tantum , vt fecit Caua- 
lerius , Modus ifte oftendendi ^rchimedeus nons 
modo poteft feruari in ifta propofitione , fed etiam 
іп omnibus.alijs fequentibus , in quibus particulari- 
сегіп fpirali lineari ipfo vtitur Caualerius; & quidem 
femper duplici de caufa vniuerfalius. Verum nos ip- 
fum non adhibébimus nifi in prafenti propofitione . 
Inalijs etenimmvtemur regali,& facili indiuifibilium 
via,relinguentes illam archimedeam ijs,qui in rebus 
geometricis cupiunt excruciari. Verum tamen eft, 
quod fi quisoptabit oftendere illas propofitiones Аг. 
chimedeé, id ei licebit perficere, attenté confidcrata 
ісаселгі propofitione, & ad ipfius inftar,fed congru. 


спо modo,operando; & difcurrendo, 


^PROPOSITIO IX. 


Circulus ad exceffm [ut /йрға quodlibet fpatium foiraleex 
prima reuoluttone cam babet proporttem , quam babet 
triangulum em cismferiptum tvilineo vno gradu altiori fpi» 


rali , ad ipfum, 


it quecunque fpiralis ex prima reuolutione, 

ASRMB, cum fibi circumfcripto circulo 

BD CE, & fit quodlibet triangulum rectangulum 

cum fibiinfcriptotrilineo ЕСН, vno gradu altio- 

ri gradu fpiralis, vt di&um fuit fupra. Dico circu- 

kim dium, effe ad exceffum iphus fupra fpatium 
fpirale 


fpirale ASR MBA, vt triangulum ЕСН, ad 
trilineum ЕСН, fibiinferiptum. —— 1 
Si triangulum поп eft ad trilincum іп eadem ra=} 
tione cum circulo ad illum exceflum,vel cft in maio- 
ti velin minori. Sit primo in minori. Frgo trian- 
өшісп/ад4 aliquid minusillo trilineo erit in eadem» 
ratione, Sit 2, cxceffus quo trilineum fuperat ma- 
enitudincm , ad quam triangulum cft in eadem ra- 


попе cur. circulo ad Шит exceffum. Н G, bafis 
D trian- 
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trianguli diuidatur bifariamin п, & partes rurfum 
bifariam in P, г, & hoc femper fiat, donec à verti- 
ce F, dudis Ег, Еп, ЕР, tandem deueniatur ad 
triangulum ЕТС, qucd fit minus fpatio 9; & per 


puncta IL, k, L, vbi du&zàvertice Е, fecantcuruam | 


parabolicam , ducantur parallela: ірі HG, vt in 
fchemate. Habemus ergotrilineo circumícriptaui 
figuram conftantem ex triangulo FIQ, & ex tra- 
pezijs КО, LT, НУ; & alteram infcriptam con- 
flantem ex trapezijs МО, O T, PV; & exceflus 


éircumfcriptz fupra infcripram minor eft fpatio °: | 


quia exceffus pradi&us (ус confideranti patet) æ- 
quatur triangulo FTG, quod ex сопЙтиФ опе, eft 
zquale 2. Ergo trilineum fuperabit figuram fibi 
infcriptam multo minori quantitate quam fit 2. 
Ergo triangulum HFG, adtalemfiguramintrili- 
neo infcriptam adhuc erit in minori ratione quam 
circulus ad exceffum fupra fpatium fpirale. Quod 
feruetur. 

Tunc АВ, diuidatur fimiliter in 5, 4, 7, ficuti 
апа ей FG; in Q, T, V: & centro А; іпгегиа!- 
lis Аз, Ад, А7, defcribantur circumferentiz 3 $y 
4* R, 789 M, fccantesfpiralem іп S, R, M, per 
que tranfeant ASD, АКС, АМЕ, produdz ad 
circumferentiam víque. | 

: Quoniam ergocircumferentia B D C E B, ad cit 
cumferentiam 7 8 9 M, ейехргоройг. 3, vt pote 
ftas B A , vno gradu altior poteftate fpiralis , ad f 
milem poteftatem А7; & АВ, GF, feda funt pro 

pot 


patiorum Menfura, 


portionaliterin 7, V; vndé eft vt poteftas B A, vno 
gradualtior poteftate fpiralis;ad fimilem poteftatem 
А 7, fic fimilis poteftas G F, ad fimilem poteftatem 
ЕУ; ergo& circumferentia B DC EB, eritadcir- 


cumferentia 7 8 9 M, vt poteftas С.Е, vnogradu 
altior poteftate fpiralis (nempe eiufdem gradus cum 
trilineo , quod fupponitsr vno gradu altius fpirali ) 
ad fimilem poteftatem ЕУ. Sedex naturatrilinei, 
eft vtprzdicta poteftas GF, ad „аа FV, 


2 бс 
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йс HG, ad LV. Ergo & vt H G, ad LV, ficcir- 
cumferentia BDCEB , ad circumferentiam., 
789М. Eodemmodo probabimus, circumferen- 
tiam BDC EB, effeadcircumferentias 4 R, 3 5, 
vt HG, ad K T, LQ; idemque probabimus de 
alijs circumferentijs infcriptis in exccffu, fi adeffent. 
Cum ergo 34, fit proportionalis ipf. ОТ; cir- 
cumferentia 3S, ірі IQ; & circumferentia 4 >, 
ірі NT: Ergo fifcia circularis 3524, erit pro- 
portionalis trapezio МО. ex luculenter explicatis 
in propofit, 7. lib.2. de infinit. parab. & in fcholijs 
eiufdem ; vnde erit circulus totus ad faíciam pradi- 
Фат, vr criangulum. НЕС, ad trapezium I Y. Eo- 
dem modo probabitur effe circumferentiam ad fa- 
fciam 42 Ко 87, vt НЕС, triangulumad trape- 
тішп КУ; & circulumad fafciam 7 89 MEC D B, 


vt triangulum ad trapezium L G; & fic probaretur | 


dealijs. Ergo cisculus erit ad omnes fafciasinfcri- 
ptas intra illum exceffum, vt triangilum ad omnia 
trapezia infcripta intra trilineum. Sed triangulum 
probatum eft fupra , effe ad omnia trapezia infcripta 
in triltneo уіп minoriratione, quam circulus ad ex- 
сейит illum. Ergocirculusad omnes fafcias infcri- 
ptas intra cxceffum , eririn minori ratione; quam ad 
exceffum ipfum. Quodimplicat. Quare &c. 

Sed nec etiam erit triangulum in maiori ratione 
ad irilincum , quam circulus ad excetfum. Nam fic; 
triangulum ad aliquid maius trilineo erit in eadem 
ratione cum circulo ad execffum. Sit exceffus rurfum 

QVE 
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a, vt triangulum fit ad trilineum cum 2, іп eadem 
ratione cum circuload exceffum. Diuidatur iterum 
H G, bifariam, & partes iterunibifáriam, & confi- 
cuantur triangula , vt fa&umeft prius , yt vnum rri 
angulorum v.g. F7 G; minus fit [pario °. Ergo 
triangulum ad trilineum. fimul. cum | triangulo 
ЕГО, erit adhuc in maiori ratione quam circulus 
ad exceffum. Si ergo:factis circumfcriprione , & 
infcriptione vt in fchemate,: ; patebit triangulum,» 
ТЕО, cumtrapezijs КІ, Lk, НІ, quz funt zqua- 
lia exceffui figurg. circumfcriptz. fupra trapezia.. 
NQ. OT, PV, .infcripta , qualia cffc triangulo 
FTG. Ergo figura circum(cripra (aperabit inferi- 
ptam fpatio minori 2. Ergo figura circamferipta 
fuperabittrilineum multó minori quantitate. Ergo 
triangulum ad figuram circumícripram eritin multo 
maioriratione , quam circulus ad схсс Па, Sed eo- 
dem modo , quo fa&um fuit fupra, probabimus, cit- 
culum ad fe&orem SA 3, effe vc triangulum ad trian- 
ошат 1F Q: & circulum adífafciam 342 К^ 5 3, 


о ` 
vttriangulum НЕС, ad trapezium КО: & fic de 


alijs fafcijs,& trapezijs circumícriptis cxceffui pra- 
Фо; & ipfitrilinco. Ergo circulus ad totam figu- 
ramexceffui circumfcripcam › erit vt triangulum ad 
figuram circumfcripram trilineo. Ergo circulus erit 
in maiori rationc ad figuram circumícripram exceí- 
fui quam ad ipfum exceffum. Quod iterum impli- 


сас. Ergo &c, Quod &ç. 
Co- 
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COROLLARIV M. 


Ergo per conuerfionem rationis, erit circulus ad, 
ipfum fpatium fpirale, vt triangulum ad exceffum 
ipfius fupra trilineum. Сат ergo oftenfum fit in 
fchol. r. propofit. t.lib. r.de Infinit.Parab. effe trian- 
gulum НЕС, ad exceffum ipfius (ирга trilineum, 
vt numerustrilinei vnitate auctus , ad numerum trili- 
nei vnitate minutum: erit & circulus ad fpatium fpi- 
rale, vt numerus trilinei vnitate 2015 , ad ipfum 
vnitaté minutum: nempe vt numerus fpiralis binario 
au&us ad ipfum numerum fpiralis ( numerus enim 
trilinei fuperat femper numerum fpiralis упісасе >. ) 
Brit ergo circulus ad primum fpatium fpirale,vt 3. 
ad 1. Adfec. vt 4.ad >. Ad tertium , vt 5. ad 3. Et 
ficin infinitum , auis femper antecedente, & con- š 
fequente vnitate. 


| x 
"пы EX qualibet fpiralis ex prima reuolutiond ore 
EM | ALIE, inquaduda vbilibetab initio А, linea 
11 I! | 4 ч К О P O Š ITIO Х. А1, centro А его A], fit defcriptus circu- 
Si in fpiralem quamcungue ex prima veuolutione ortam di- lus VIT V. Dicocirculumradij AE, ейе ad (е; 
catur linea, qox centro initio y interuallo illa linea (е/ғЙа-| &orem АУТІА, vt poteftas E А, duplici gra- 
tur circulus, Erit primus circulus fbirali cireumfcriptus, | du altior poteftate fpiralis , ad fimilem poteftatem 
ad [отет circuli deftvipti contentum dutalizea у Qf | АТ, {сї AV. Nempein lineari vt cubus ad cu- 
portione а 0/6 à linea , que eff initium veuolutiouis т bum. In quadratica , vt quadratoquadratum ad qua- 
praecedentia, eut poteflas fémidiametri primi circuli dupli- dratoquadratum &c. 
сі gradu altior potestate /ртайз,ай fimilem poteflatem rá- Nam circulus radij À E, ad fe&orem AV TIA, 
dij alterius circulis , habet rationem com pofitam ex ratione 1 pfius ad cirə 
| Ейо Kà culum 
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culum radij A V, & huiusadfe&orem. Sed vt ir 
culusradij A E, ad circulum radij A V, fic quadra- 
tum АР, ad quadratum A V: & vt circulus radij 
АУ, ad fcáorem AV TIA, fic peripheria V TIV, 
ad peripheriam V TI; nempe fic peripheria EMSE, 
ad peripheriam EMS: & vt peripheria EMSE, 
ad EMS, fic poteftas EA , ciufdem gradus 
cum fpirali, ad fimilem poteftatem АІ, {ей AV, 
ех propofit. 2. Ergo circulusradij A E, ad fe&orem 
A V TAA, habebit rationem compofitam exratio- 
ne АЕ, adqvadratiqvadratum. A V, & exratione 
poteftatis AE;eiufdem gradus cum fpirali;ad fimilem 
poteftatem А V. Sed ex his duabus rationibus com- 
ponitur ratio poteftatis A E , duplici gradu altioris 
poteftate fpiralis,ad fimilem poteftatem A V. Quare 
patet propofitum, 


SCHOLIV M. 


Cum in fchol. propcfit; 6. probatum fit effe ex- 
&ffum circuli radij. А Е у füpia fpatina fpirale , ad 
fui partem contentam теда АУ, & curüis AT, 
-PT V; vt poteftas pariter. E А, duplici gradualtior 
poteftate fpiralis ; ad fimilem poteftatem. А У. Erit 
etiom predi&us exceffusad ralem fui partem , vtcir- 
culus radij AE, ad Гейогет AV T 1A. Exqua 
analogia, Гей fimilitudine proportionum licebit va- 
rja vcluti corollaria deducere. 


C O- 


тнт Men ж 


COROLLARIVM 1. 


Deducemus enim primo , quodintelleQo trilineo 
parabolico R G O Q, vnogradu altiore gradu fpi- 
ralis , cum fibi circumfcripto triangulo R.O Q; егіс 
triangulum ad trilineum, vt fe&or A VTIA, ad 
«xceffum ipfius fupra portionem рагі) fpiralis com- 
Prehenfam recta; & curua A I. Quod patet, quia cum 
littotuscirculusradij АЕ, adíe&orem AVTIA, 


| V exceffuscirculi radij АЕ, fupra fpatium fpirale 
E ad 
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ad partem ipfius comprehenfam reda. AV, &cur- P 


uis V TI, IA: eritetiam permutando, circulusra- 
dij AE, ad exceffüm, vt АУТІА, ай Шап par- 
tem exceffus , quam comprehendit. Sed ех propof. 
9. eftcirculusad exceffüum, vttriangulum R O Q, 
adtrilineum. Ergo etiam fector adillum exceffum 
erit,vt criangulunrad trilineum. 


COROLLARIVM П. 


Deducemus 2. cífeetiam per conuerfionem ratio- 
nis,fc&orem A V T IA, ad partem fpatij fpiralis 
contentam геа, & curua АІ, vt triangulum ad 
excellum ipfius fupra- trilineum. Nempe iuxta ex- 
plicata in fchol. eiufdem propofit. vt numerus fpira- 
lis binario au&tus,ad numerum fpiralis. 


COROLLARIVM III. 


Deducemus 2..etiam armillam circularem cuius 
latitudo SI, vel VE, vnacumfectore AVIA, 
effead fpatium comprehenfum re&is AL A E,. & 
cürua Ei, vc numerus binario auctus,ad numerum, 
€um enim probatum бс» effe vt totum ad totum, ita 
ablatum ad ablatum , nempe vttotus circulus adto- 
tumfpatium, ficablatamfe&oren A V T1A, ad 
ablaru:" fpatium: erit & reliquum ad reliquum vt to- 
tum adtotum, 


СО- 


COROLLARIVM IV. 


Deducemus 4. effe totum fpatium fpirale ad por- 
tionem fui contentam recta, & curua Al, vtpote- 
#25 АЕ, duplici gradu altior poteftate fpiralis , ad 
fimilem poteftatem 4 1, Гей АУ. Cumenim pro- 
batum fit , fic effe totum circulum ad totum fpatium, 
vt fector AV T IV, ad partem claufam recta; ë 
curua Al. Eritetiam permutando , vt totus circu- 
lusad fectorem , nempe ex prafenti propofit. vt po~ 
Bae Ез («а 
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teftas A E, duplici gradu altior poteftate fpiralis, 
ad fimilem poteftatem АІ, {ей AV, fictotum fpa- 
tium fpirale , ad fui partem claufamrecta , & cur- 
ua AI. 


COROLLARIVM V, 


Non diuerfo modo quo factum eft in coroll. z! 
deduceus $. in fchem. propofit. fequen. du&is 
ab А, initio fpiralls АХС ОВ, duabus lineis 
АС, AD, intercipientibus fpatium intermedium 
Ípirale САР, ac femidiametris AC, A D, de- 
Ícriptis circulis , effe fe&orem ОАО, (imul 
cum fafcia COGEV , ad fpatium САР, vt 


numerus binario auctus ad numerum . Ex diáis | 


enim „йіп di&a ratione tam totusfe&or ADO G 
БА, adtotum fpatium AD C XA, quam'ablatus 
fe&or AC IN УА, adablatum fpatium А C X. Er- 
Бо ё reliquum ad reliquumerit , vt totum ad totum: 
nempe in dica ratione. 


PROPOSI'TIO XI. 


Si abiuitio cuinfCunque fpiralis ducantur due linee termina- 
te ad duo punta smtermedia /ртайҙ, @ centro initio , in- 
teruallo muori datarum де[и" circulus — S от 
circu fcriptus fpatio iral à duabus dutis claufo , erit 
Adipfum › vt fatum fab quadrato maioris duffe indif- 


ferentiam poteflatum du& arum einfdem gradus сит fpi- 
rali 
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rali , ad fai tales partes , ө" faiti fab, Hovontia quadra- 
torum dubkarum im poteffatem minoris eiufdem gradus 
cum [pirali, qua fe babeant ad hac fafta cut numerus fi- 
ralis ad numerum auctum binário , 


Sto quzlibet fpiralis AXCDB, & abinitio 
E А, fint du&z АС, AD, &centro A, inter- 
uallo A D, maiori fit defcriptuscirculus, &c. Dico 
{сдогет O A D, effead fegmentum fpirale CAD, 
vt уйшп fub quadrato ОА, in differentiam pote- 
ftatem ОА, АС. eiufdem gradus cum fpirali , ad 
fui tales partes , & ізді fub differentia quadratorum 
O A, AC, in poteftatem A C, ciufdem graduscum 
fpirali fimul , quz fe habeantad hzcfacta, vt nume- 
rus fpiralis ad numerum binario au&um. V. g.inli- 
neari, vt factum fub quadrato O A, іп ОС, ad 
; ipfius, & fa&i fub differentia quadratorum O A, 
АС, in AC. In quadratica , vt fa&um fub quadra- 


dra- 
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to ОА, in differentiam quadratorum ОА, AC; 
ad š, huius, &fa&i (ub eadem differentia inqua- 
dratum СА, In cubica , vt fastum fub quadrato 
OA, indifferentiamcuborum ОА, A C, ad з hu- 
ius fa&i , & facti fub differentia quadratorum O А, 
СА, incubum СА. Etficin infinitum. Centro 
etiam A, interuallo A C, defcribatur alius circulus, 
Quoniam fector O ^ D, eft ad (сссогет C^ M, vt 
quadratum ОА, ad quadratum СА: ergo per con- 
uerfionem rationis, егіс ad fafciam M D OC, vt 
quadratum ОА, ad differentiam quadratoru m, 
Ол, ^ C. Quoniam veró ex coroll. propofit. prim. 
eftcircumferentia D O, ad circumferentian ОСЕ 
(nempe fafcia circularis M DO C, adfafciam C O 
СЕУ, ) vt diffzrentia рогебасат A D, Гей ОА, 
ёс ^C, eiufdem gradus cum fpirali , ad (imilem po- 
teftaten АС: & féctor ОАР, ай fafciam CO 
G EV, habet rationem compofitam ex ratione ip- 
fiusadfafciam MD OC, & huius ad fafciam CO 
GEV. Ergofectoradfafciam. C OG E V, егіс іп 
ratione compofita ex ratione quadrati ОА, ad dif- 
ferentiam quadratorum ОА, АС, & exratione dif- 
ferentiz poteftatum O A, A C, eiufdem gradus cum 
*fpirali, ad fimilem poteftatem C ^. Ergo fector erit 
ad talem fafciam,vt factum fub quadrato. ОА, іп 
diffzrentiam poteftatum ОА, C A, eiufdem gradus 
cum fpirali, ad factum fub differentia quadratorum 
ОА, СА, in poreftatem СА, eiufdem gradus cum 
fpirali. Et conucrtendo:; & componendo; ede fa" 
Сї 


| 


(cia cum fectore ad eundem fectorem » vt factum fub 
differentia quadratorum OA, C^, in poteftatem 
C A, eiufdem gradus cum fpirali,cum facto fub qua- 
drato O ^, in differentiam poteftatum. ОА, СА, 
ejufdem gradus cum fpirali, ad hoc fecundó factum, 
Er rurfum conuertendo , егіс fector ad fafciam cum 
fectore , vt fecundo factum ad ambo facta. Sed ex 
coroll. s. propofit. anteced.fector D4O, eum Ға- 
(cia СОСЕУ, eft ad fpatium fpirale C D, vt 
numerus fpiralis binario auctus ad d oii sq 
Jis; nempe Vt ambo illa factaad tales partes ір orum, 
qua fint ad ipfafacta, vt numerus fpiralis ad nume- 
rum binario auctum . Ergo ex equali > fector OAD, 
erit ad fpatium fpirale CAD, vt factum fub qua- 
Чао ОА, in differentiam poteftatum ОА, СА, 
einfdem gradus cum fpirali, ad tales partes ipfius, & 


2 - Герар { А СА ы; С. 
facti fub differentia quadiatorum 2 " pétc- 
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oteftate C A, eiufdem cum fpirali gradus ; qua fe 
fabat ad hzc facta , vt numerus fpiralis ad nume- 
cum binario auctum. Quod &c. 


SGHOLIVM I 


Notandum tamen eft , quod quamuis fupradicta 
propofitio propofita fit de fegmento intermedio 
CAD, & de fectore EI, circumfcripto, hoc ta- 
men non eft itaintelligendum , quafi non verifice- 
turetiam in fcgmento D A B, & infectore EI cir- 
cumícripto. Simili enim difcurfu obteniretur in- 
tenttim... l 

Sedin prima , & fecúnda fpirali faciliorem ratio- 
nem fectoris ad fpatium poflumus, ех dictis,affigna- 
re. In prima enim fpitali , erit fecterad fpatium , vt 
quadratum АФ), {ей ОА, ad rectangulum. ОА C, 
cum ; quadrati ОС. In fecunda autem , erit vt 
idem quadratum ОА, ad rectangulum O A C, cum 
: feü cum dimidio quadrati ОС. Primum patet: 
quia cum ex regula generali deducatur, fectorem ef- 
fe'ad fpatium , vrt factum fub O C, in quadratum, 
O ^, ad ; huius, & facti fub diferentia quadrato- 
rum ОА, AC, in AC; nempe facti fub OC, in 
compofitamex ОС, &dupla СА, & fub CA:& 
cumin omnibus pradictis folidis (супит commune 
latus, nempe O C: fequitur fe&orem effe ad fpa- 
пат, vtquadratum ОА, ad ; ipfius, & rectangu- 
li füb CA, & fub compofita сх OC, & dv plas 

CA. 


СА. €um veto hoc rectangulum fub C A, & fub 


| compofitaex ОС, & dupla C A, fit zquale duplo 


quadrato C А, & rectangulo ОС А. Sequitur fe- 
ctorem efle ad fpatium, vt quadratum ОА, ad : 
ciufdem,fimul cum ; duorum quadratorum СА, 
& rectanguli ОСА. Sed ; horum planorum ef 
rectangulum OAC, cum ; quadrati O C. Quia 
quadratum ОА, diuiditur in quadrata OC, СА, 
& iñ duo 1cctángula OC A. Colligendo ergo om. . 
hia hzc plana, habebimustria quadrata СА; tria 
rectangela O C A; &quadratum OC. Quorum : 
cft vnum rectangulum. ОСА, cum vno quadrato 
CA (nempe rectangulum O AC) cum ; quadrati 
O C. Quare patet primum. 

Feré codem modo pateb't fecundum. Quiacum 
fector fit ad frazium, vt factum fub .O C, in.compo- 
Шаш ex ОС, & dupla СА (hoc onii mo 

с um 
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lum eft differentia quadratorum ОА, ^C) & fub 
quadrato ОА, addimidittm huius facti, & facti fub 
eodem rectangulo in quadratum. C ^: & cum hzc 
omnia facta habeant commune planum rectangu- 
lum fub OC, іп eompoíitam ex OC, & dupla, 
C A: fequitur feccorem effe ad fpatium , vt quadra- 
tum ОА, ad dimidium quadratorum ОА, A C. Sed 
dimidium horum quadratorum eft rectangulum, 
O AC, cum dimidio quadrati O C, vt confideranti 
patebit. Quare fecundum cft manifeftum. 


ОЛЕ МЕ Ы. 


Ex dictis ergo in fuperiori (cholio,patet in prima, 


& fecunda fpirali , fcctorem ad fpatium feruare hunc 
ordinem , vt fit vt quadratum maioris du& v , ad re- 
&angulum fub ductis › vna cum tali parte quadrati 
differenti du&arum , qua fit ad ipfum, vt numerus 
fpiralis ad numerum binarió au&um;nempead :, & 


ad dimidium , nempead }. Forfitan ergoquis poffet: 


cogitare talem proportionem fectoris ad fpatium. 
Гегаагеһипс pulcherrimum ordinem , vt in tertia йг, 
vtquadratum ОА, ad red&angulum O AC, cum 
; quadrati O C. Inquarta cum £ quadrati. O C. 
Et fic in infinitum. Sed qui fic putaret nimis à fco- 
poaberrarert, ficuti patebit in numeris experientiin 
tertia fpirali, supponamus enim facilitatis gratia, 
OA; cfle duplam А С. Quoniam cubus О A, effet 
8, & cubus CA, 1: ergo differentia сиБогит» 
| à OA, 


ОА, AC, effet 7. Cum ergo quadratum О А, fit 
4. Ergo fa&um fub quadrato О A, & fub differen- 
tiacuborum ОА, AC, effet 28. Pariter Ғайша 
fub differentia quadratorum O A, A C, nempe fub 
3. & fub cubo СА, nempe fub 1, effet з. Ergo fector 
effetad fpatium vt 28. ad tria quinra 31. nempe ad 
48.2 nempe, Vt 4. ad 2. & 3. Cum tamen qua. 
dratum ОА, fit ad rectangulum OAC, cum ; 
quadrati O C, vt 4. ad 2- cum š nempe cum ,,. 
Quare ёс. . | 

Sed proportio fe&toris ad fpatium prediétum ро- 
teft alio tnodo, & compendiofius, patefieri. Qua- 
proper fit. 


PROPOSITIO ХП. 


Jdem Јо ad idem fagmentum , erit evt -arabk 
ui | a а 
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ad tales partes differentie poteflatum dutfarum. duplici 
gradu aliorum potestate Грай , fupra fimilem poteffa- 
tem minoris , que fè babeant ad totam diéfam differen- 
tiain , cut numerus [райх ad numerum fpiralis binario 
auum , 


Odem enim modo, quo fupra fa&um fuit;often- 
demus › circumferentiam ОО, effe ad cir- 
cumferentiam D O G E, vtdifferentia poteftatum 
DA, AC, eiufdem gradus cum fpirali , ad (imilear 
poteftatem D A, (еі О A. Cumautem fit, vt cir- 
cumferentia DO, ad circumferentiam D ОЕ, бс 
fe&or A DO, ad fe&oren ADOE A; & pariter 
cum fit, vt prxdicta differentia ad prdi&am pote- 
багет, O A; fic factum ex dida differentia in qua- 
dratum О А, ad poteftatem ОА, duplici gradu 
altiorem poteftate Ѓрігаїіѕ. Ergofedor D AO, erit 
ай fe&orem A D O E A, vtfa&um fub di&a differen- 
tia poteftatum O A, A C, eiufdem gradus cum fpi- 
rali, іп quadratum. О A, ad poteftatem O А, du- 
plici grada altiorem poteftate fpiralis. Ас fe&or 
ADOEA, ей ad fpatium fpirale AX CDA, vt 
numerus fpiralis binario auctus, ad numerum, exco- 
roll. 2. propo(it. 10. nempe vt poteftas ОА, dupli- 
ci grada altior poteftate fpiralis , ad tales partes (ші, 
quz fe habeancad ipfam , vt numerus ad numerum 
binario лайт, E: go ex equali, fe&or D A О, erit 
ad AX CDA, yt fadum fob predi&a differentia 
inquadratum ОА, ad ditas partes poteftatis ОА. 
Rur- 


| 
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Rurfum , cum fpatium fpirale AX C DA, fic ad 
fpatium AX СА, угрогсћаѕ DA, (еі ОА, du- 
plici gradu altior poteftate fpiralis, ad fimilem росе- 
багет СА, ex coroll. 4. propolit. ro. nempe ‚уг ta- 
les partes talis potcítatis OA, qua (е habeant ‘ај · 
ipfam , vt numerus [piralis ad numerum binario au- 
&um , ad fimiles partes poteflatis C A; erit percon- 
uerfionem rationis, AX CDA, ad АСР, vttales 
partes poteftatis O ^, ad exceffum ipfarum fupra fi- 
miles partes poteftatis СА. Quarc rurfum ех æ- 
quali,eritfe&or D AO, adíegmentum CAD, уг 
fadum fub differentia рогейааиа O^, СА, сіз. 
dem gradus cum fpirali, in quadratum. O A, ad tales 
partes differentie. poteftatum ОА, A C, duplici 
grada altiorum poteftate fpiralis, qua fe habeant ad 
totam differentiam , vt numerus fpiralis, ad nume. 
rum binario andum. Quod &c. 


COROLLARIVM. 


Ex hac propofit. & ex anteced. quamuis extra in- 
tentum; colligemus , differentiam poteftatum ОА, 
АС, cuiuslibet gradus, equalem fore fa&o fub qua- 
drato ОА, іп differentiam poteftatum OA, AC, 
dupli gradu inferiorum , & facto fub differentia qua- 
dratorum ОА, À C, inpoteftatem CA, itidem du- 
plici gradu inferiorem. V.g. differentia quadrato- 
quadratorum O А, АС, erit/zqualis fa&o (ub qua- 
drato ОА, & fub differentia quadratorum OA, 

^ 6, 
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AC, vnacum facto fub dicta differentia quadrato- 
rum ОА, АС, in quadratum А C. Quod vtiquecft 
manifeftum.Nam ex prop.1 1.(e&or OAD, eft ad fpa- 
tium CA D,vt factum fub quadrato ОА ‚їп differen- 
tiam poteftatam ОА, A C, eiufdem gradus cum fpi- 
rali, ad fui talem partem, & fa&i fub differentiaqua- 
dratorum ОА, АС, & füb poteftate A C, eiufdem 
gradus cum fpirali диг fe habeat ad hec , vt nume- 
rus ad numerum binario auum. Ех præfenti pro- 
pofit. idem fector OA D, eft ad idem fpatium- 
CA D, vt idem factum fub quadrato ОА, in diffe- 
rentiam poteftatum ОА, АС, eiufdem gradus cum 
Ípirali ad talem partem differentie poteftatum ОА, 
A C, duplici gradu altiorum poteftate fpirali, quz fe 
habeat ad dictam differentiam, vt numerus ad nu- 
merum binario auctum. Ergo ambo conf:quentia 
harum proportionum erunt zqualia. Cumque fint 
fimiles partes illarum magnitudinum cuius fant par- 
tes: etiam integre magnitudines erunt zquales. Dif- 
ferentia ergo poteitatum OA, AC, dupli grada altio- 
rü gradu fpiralis;erit equalis facto fub quadrato OA, 
in differentiam poteftatum OA, A C, eiufdem gradus 
cü fpirali, vna cum facto fub diffcréria quadratorum 
O^,^Q,in poteftatem CA,ciufdem gradus cá fpirali- 
Quod vtique illud idem eft, quod fupra dictum fuit. 


SCHOLIV M. 


Sed ficuti in fchol. prim. propofit. anzeced. de- 
š ^ pref- 
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рте fuerunt termini proportionis dicte prime; & 
fecundx fpiralis ad terminos inferiores, fic licebit 
ipfos in prxfenti deprimere, & compendiofiores ra- 
tiones affignare , vt ibidem factum ftit. An veró ne- 
cefe tin alijs fpiralibus altiorum graduum retinere 
proportiones illarum poteftatum , adeo vt nullate- 
nus liceat ipfas deprimere , non videtur affirman- 
dum. Sed quomodo pofiint deprimi, videat lector 
proprio Marte. Saltem enim ex doctrinis Francifci 
Vietz explicatis in notibus prioribus ad Logifticen 
Speciofam à propofit. i 4. infra, colliget pofle dictas 
proportiones deprimi vno gradu. Colligitur enim 
ex ibidemab ipfo oftenfis . Confectarium fuum vni- 
uerfale , quod habe: poft propofit. 24. Quod Diffeə 
rentia poteftatum [i adplicetur ad differentiam laterum oriez. 
tur fingularia bomogenea quibus conflat poteftas gradus pro- 
xime inferioris ad gregati ipforum laterum , femel fumpta; 
Et è contra. У.о. fi cubus ОА, minus cubo АС, 
adpliceturad O C, differentiamlaterum ОА, A C, 
orientur quadratum ОА, rectangulum O AC, & 
quadratum. А C, fimul , & femel fumpta ; quz plana 
funtomnia fingularia plana poteftatis vnius gradus 
inferioris, nempe quadrati , adgregatilaterum ОА, 
AC, Etficinalijs poteftatibus. Cum ergo propor- 
tiofe&oris Q AD, ad fpatium CAD, fit eadem 
cum ratione fadi füb quadrato O A, in differentiam 
poteftatum O A, AC, ciufdem gradus cum fpirali, 
ad partes explicatas differentiz poteftatum ОА, 
AC, duplici gradu ¿1:iorum poteftate fpiralis: patet 


ambos 
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ambos termincs huius proportionis poffe adplicari 
ad OC, d.fferentiam laterum. Sed hecomnia me- 
lius percipientur exemplificandoin tertia fpirali. In 
hacfe&or ОАР, eftad fpatium. САР, vt fañum 
fob quadrato ОА, in differentiam cuborum ОА, 
АС, ad > diffcrentizquadratocoborum ОА, АС, 
Si adpliceturad O C, differentiamlaterum diffzren- 
ба cuborum ОА, AC; orietur fumma planoruim 
irgalariter, quibus conftat quadratum adgregati 
laterum OA, СА, fimul fumprerum; nempe qua- 
dratum ОА, rc&angulum OAC, & quadra- 
tum AC. 

Si verb adplieetur ad eandem ОС, d ffcrentía 
quadratocuborum Ол, A€; orietur fumma plano- 
- planorum fingularizer, quibus conftat quadratoqua- 
dratum laterum adgregaci ОА, АС, fimul fumpta- 
rum nempe. 

Qúadratoguadratum ОА. Plus cubus ОА, іп 
АС, Plusquadratum ОА, in quadratum А С, Plus 
OA, in cubum AC. Plus quadratoquadratum 
AC. 

Ergoin fpirali cubicaeritfe&or O^ D, ad fpa- 
tium fpirale CAD, vt quadratoquadratum O4. 
Piascubus ОА, іп AC. Plus quadratum ОА, in 
quadratum CA, ad 2 planoplanorum fupra ennu- 
nierztorum . 

Ex quibus videtur poffe d. ducialiam regulam ge- 
neralem affignandi rationem fectoris O A D, inqua- 
сипа e £pirali , ad fpatiuarfpirale CAD. Ft Бас 

erit, 


erit; quod fit vt fa&um fub quadrato OA, in om- 
«es fingulares partes poteftatis adgregati 0A, AC, 
во gradu inferioris poteftate fpiralis ; ad omnium 
ngularium partium poteftatis adgregati tales par- 
tes OA, AC, vno gradu fuperioris poteftate fpira- 
lis, quz fe habeant ad ipfas, vt numerus fpiralis ad 
numerum binarioaudum. Sedhzc, & fimilia com- 
pendja , vt diximus , lector proprijs adinuenietviti- - 
bus , fi operibus Analyftarum aliquando incubuerit4 д 
Quamplures etenim adinueniuntur , qui egregie, & 
cum fumma laude in hac materiafcripferes fedom- 
nibus Colophonem imponet Excellentiffimus Gco- 
metra Carolus Rinaldinus Sereniffimi Magni Prin- 
cipis Etruri& Mathematicus in quodam magno op€- 
геудибалат exantlauit,quedoue n pofterum, immo 


' Quam primum , typiscommittet, Quamplurima et- 


enim vir ille egregius tum philofophica қ гаре 


$0 De Infinitovum Spiralium 
thematica molitus e&: fed inter hzc extat opus al- 
gebricum abfolutiffimum ; in quo preter omnes 
Analyfis partes, concinnauit etiam librum non par- 
uum , in quo inamplitudinem artis foluta fuere plus 
quam 300. problemata. 


PROPOSITO SSI 


Stin fpatio anteced. propofit- fèmidiametro minori linea , in 
firibatur fééfor ACM. Erit COD, trilineum ex- 
ceffus fetoris maioris f'apra fpatium, ad MD (5 tm". 
lineum exceffem [рагу (pra f1 (orem minorem , Ul ех- 
ceffus facki fab differentia ров фашт О A, C A, eiuf ет 
gradus cum fòirali in quadratum OA, fupra tales partes 
differentie potestatum: 0 4, C Ay duplici gradu altia.. 
rum pote [Late Грай , qua fè babeant ad абат differen- 
пат, cut пчтегаз [piralis ad eundemnumerum binario 
auc£um,ad exceffuus pred: а um partium differentie po- 
testatum OA, CA, duple grada altiorum poteftate 


Spiralis, fopra falum fab diffe: entia poteffatum O.3, C A, 
eiufdem gradus сит f [фай »! Qhaaratum С 4, 


x 7. G. in fpirali lineari, erit trilineum O D C; 

V ad nrilineum. CDM, vt exceffus facti fub 
ОЗС, inqvadratum OA, fupra tertiam partem dif- 
fcrentie су borum ОА, AC, ad exceffum talis ter- 
па partis huius differenti, fupra factum (ub ОС, 
jnquadratum СА, In quadratica, vt cxceflus facti 
fub d:ffirentia quadratorum. ОА, СА, in quadra- 

tum 
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tum OA, fupra : differentie quadratoquadrato- 
rum O A, Са, adexceffun harum fupra factum fab 
differentia quadratorum ОА, AC, in quadratum 
СА. Etficinczterisininfinitum. 

Quoniam enim fector O DA, eft ad fegmen- 
tum CAD, ех propofit, anteced. ус factum fub 
differentia poteftatum OA, СА, eiufdem gradus 
cum fpirali , & fub quadrato: O ^, adtalem partem 
diffzrentiz poteftatum ОА, СА, duplici gradu ak- 
tiorum poteftate fpiralis, quz fe habeat ad ipfam- 
differentiam, vt numerus fpiralisad numerum bina- 


rio auctum: ergo & diuidendo, trilineum O D C, 


cricad fegmentum САР, vtexceffusantecedentis 
predicti fupra dictum confequens, ad ipfum. АЙ, 
осоліат fector O D A, eft ad fectorem €A М, vt. 
quadratum. ОА, ad quadratum СА; nempc vt 


acum fub quadrato. ОА, in differentiam potefta- 
: G 2 tum 
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tum ОА, СА, eiufdem gradas cum fpirali , ad Ға- 


&um fub tali differentia ,& (ub quadrato СА. Er- 
go & fegmentum C A D, eritadfe&torem C A M, 
vt partes differentiz poteftatum ОА, СА, duplici 
gradu altiorum poteftate fpiralis , qwe fe һаБзапс ad 
ipfam, vt numerus fpiralis ad numerum binario au- 
Өсіп, ad fa&um (но diffzrentia poteftatum ОА, 
C A, eiufdem gradus cum fpirali , & fab quadrato 
CA. Quare & diuidendo, егіс trilincum C D M, 
adfe&orem C A M, vt exceflus huius fecundi ante- 
седепгіз , fupra tale fecundum confequens , ad ip- 
fum confequens. Ergo facilé concludemus ех equa- 
li,effe OC D, ad СЮ М, vt exceffus primi ante- 
cedentis predi&ti fupra primum confequens , ad ex- 
ceffum fecundi antecedentis fupra fecundum confe- 
quens, Quod &c. 


SCHOLIVM. 


Sed quoniam in fuperioribus in duabus primis 
fpiralibus compendiofius oftenfa eft ratio f:&oris 
ОАР, ad fpatium СА; compeadiofius eriam 
oftendemus in prima fpirali, efe ODC, ad CDM, 
vt CA, cum ; ОС, ай CA, cim: ОС. Quod 
fic patebit. Quia cum probatum fit in fchol.z, pro- 
polit. 11. fe&orem. ОАР, cffe ad fegmentum ; 
C A D, vtquadratum. ОА, ad re&angulüm O A C, 
cum: quadrati: ОС. Ergo diuidendo , егіс 
ODC, ad CAD; vt redangulum. ОСА, cum : 

qua- 


$? 
quadrati: ОС, ad re&angulum OAC; cum + quà- 


-drati ОС ( illis:enim planis quadratum О 42 éx- 


cedit re&angulum ОА С, cum : quadrati O C.) 
Рагігет,сит /сйог ОРА, fitadfedtorem C A M, 
ye quadratum ОА, ad q»adratum;C A, Ergo& 
Ípatium СА D, erit ad fe&trem С A M j vt re- 
QGangulum O 4 C, cum ' quadrati O C, ad qua- 
dratum СА. с diuidendo , erit СОМ, ad 
CA M, vr reqangulum ОСА, cum : quadrati 
СО, ad quadratum CA. Facile ergo corcludc- 
tur, O DC, cflead C D M, уггейапрашт ОСА, 
cum š quadrati. O C, nempe cum re&angulo fum 
OC, &fíub 2 OC, ad re&angulum ОСА, cum : 
quadrati OC, nempecum re&angulofub ОС, 6; 
fub ; OC. Cum ergoomnia hzc rectangula habeant 
communclatus ОС, erit ODC, ad CDM, vt СА, 
cum 2 ОС, ad СА, сит! ОС, 

In fecunda autem fpirali oftendemus eodem mo. 
do, ODC, & CDM, «qualia effe; Quare fequitur 
CD, portionem fpiralis quadraticz effe veluti dime- 
tientem fafcie OD M C. Quodficpatebit. Quia 
tum in fchol. citat. oftenfum fuerit, fe&orem effe ad 
fpatium, vt quadratum ОА, ad re&angulum OAC, 
tum ; quadrati CO. Ergodiuidendo, ОРС, егіс 
ad CAD, vtre&angulum. ОСА, cum dimidio qua- 
drati OC, ad re&angulum OAC, cum dimidio qia- 
drati ОС. Sed pariter probabimus diuidendo, 
C D M, effe ad CAM, vt re&angulum ОСА, cum 
dimidio quadrati OC, ad quadratum 4r UN. 

acile 


5 De Infinitorum Splvalum 
facile conclademus, ODC, efl? ad CDM; vt fe- 
&angulum OCA, cum : quadrati OC, ad rectae 
gulum OCA, cum ; quadrati OC; nempe vt 444: 
le,adzquale. Quod &c. Sed etiam in alijs fpirali- 
bus poterit predia ratio aliqualiter deprimi. Sed 
videatlector modum depreflionis . 


PROPOSITIO XIV. 


4i cnilibet trilineo A primo, [о cut im propo fit. $. fft circum- 
fériptum triangulum , Erit triaugulum pars totius у ci- 
ius latus non est diameter trilinei у ad ротіотет exce[fus 
ipfius fupra portionem trilinei fe comprebenfam , cot fa- 
нт fab excelfu poteflatis diametri trihnei umo gradë 
inferioris potefdate trilinei , /йрға fimilem poteftatem dia- 
metri ітійтеі ad verticem , іп quadratum diametri trilis 
nei, ad tales partes exceffes potestatis diametri tili? 
cvm gradu altioris poteftate trilinei fupra fimilem potef£a- 
tem trilnei ad coerticem,, qwa ad talem excefhum fe Ра 
beant eut numerus trilinei cunitate minutas , ad nume- 
тит cogitate auctum , 


Ас ргоройг. cft 24. lib. prim. de Infinit. Pa- 
H rab. In fchemate ergo propofic. s. ducatur 
CB. Dico triangulum C BD, effe ad fpatium» 
СВЕС, comprehenfaim à retis CB, DE, & ñ 
сита C E, vt fadum fub excefiu poteftatis АР, 
vno gradu inferioris poteftate trilinci, fupra fimilem 
poteftatem. ВЕ, in quadraszim В А, ad tales partes 


exce- 
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C 


“хсейи poteftatis А B, vno gradu fuperioris pote- 
| ace trilinei , fupra fimilem poteftatem BF, quz fe 
habeant ad talemexceffum , vt numerus trilinei vni- 
E: minutus ad numerum trilinei vnitate au&um.,. 
|.  &- in trilineo quadratico , erit vt fadum fub E А, 
quadratum В A, ad tertiam partem exceffuscubi 
BA ; fupra сабит BF. in cubico, уг fadum fub 
| ©хсейи quadrati BA, fupra quadratum ВЕ, in 
| Quadratum BA, ad > exceffus quadratoquadrati 
Ав, {ирга quadratoquadratum ВЕ, In quadrato- 
Quadratico , vt faem fub exceffu cubi А B, fupra 
"bum BF, in quadratum B A, ad + exceffus 
| adratocubi АВ, fupra quadratocubum BF. Ес 
icin infinitum, 
Quoniam enim ex propofit. s.eft C A, ad AD, 
nem- 
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nempe triangulum СВА, ad triangulum D BA, 
vt poteftas A B, vno gradu inferior poteftate trili- 
nei, ad fimilem poteftatem B F. Ergo perconuer- 
fionem rationis ; & conuertendo , erit triangulum 
CB D, adtiiangulum C B A, vtexceffus poteftatis 
АВ, vnogradu inferioris poteftate trilinei, fupra fi- 
milem poteftatem BF, ad poteftatem BA. Et 
ducendo hos terminos in quadratum BA, erit 
CBD, ad СВА, vt factum fub exceffu poteftatis 
АВ, vnogradu inferioris poteftate trilinei fupra fi- 
nilem poteftatem. ВЕ, in quadratum ВА, ad fa- 
cium ар poteftate ВА, vno gradu inferiore pote- 
ftatetiilineiinquadratum. BA; nempe ad porefta- 
tem ВА, vnog:adu fuperiorem poteftate trilinei. 
Attriangulum C BA, ей ad exccffum ipfius fupra 
třilineum, nempead fpatium contentum à recta , & 
cuiua CB, vt numcrus trilirei vnitate auctus ad 
nurberum trilinei vnitateminutum, ex fchol. r. pro- 
pofit. 1. lib. r. de Infinir. Parab. nempe vt poteftas 
A B, vno grada fupeiior poteftate trilinei ad cales 
fni partes, qux fe һ-Безпе ad ipfam, vt numerus tri- 
linci vnitate minutus , ad numerom triiinci vnitaté 
aec um. Ergo ex «quali, erit tiiangulum CB Ds 
ad ffatinm conieñtunia recta, & cuiua. C B, vt fa: 
ctum fub exceffu poteftas АВ, vnogradu inferio* 
гіз рогеЙаге trilinei fupra fimilem poteftatem ВР, 
jn quadratum ВА, ad tales partes poteftatis А В» 
vno gradu fuperioris poteftate trilinci, quz fc ha 
beantad splam, vt numerus інісі vnitate minu 
tis 


Spathrum Menfura. 


С. D А. 


tus ,.ad numerum trilinei vnitate auctum . Rur- 
ium , fpatium comprehenfum à геФа, & curua C B, 
cft ad fpatium compreheníum à recta, & curua ВЕ, 
vt poteftas АВ; vno gradu fuperior poteftate trili- 
nei ad fimilem poteftatem B F, ex (chol. 1. propo- 
lit. 5. lib. 1. nempe vt tales partes prxdictz poteíta- 
tis AB, quz fe habeant ad ipfam , vt numerustrili- 
пеі vnitate minutus ; ad numerum trilinei vnitate 
auctum, ad fimiles parres poteftatis BF. Ergo per 
connerfionem rationis , erit fpatium comprehenfum 
à yeéta , & ситта C B, ad exceffum ipfius fupra fpa- 
tinm comp; ehenfum à recta, & curua BE, vttales 
partes ро Йа» А В, vno gradu altioris poteftate 
ате: qua fc habeantad ipfam poteftatem. АВ, 
Yt numcrus trilinci vnitate minutus ad pameni tris 
H inci 


48 .— iDelpfryitoyam Spiralium 

linei vnittte au&um, ad exceffum ipfarum fupra fi- 
miles partesfimilispoteftatis BF. Ergorurfumex 
aequali şerit triangulum CB D, ad fpatium comprc- 
henfum à reis CB, BE, & à curua CE, vt fa- 
Qum fub exceffu poteftatis А B, vno gradu depref- 
fioris poteftate trilinei fupra fimilem poteftatem- 
ВЕ, inquadratum B A, ad exceffum talium partium 
poteftaris A B, vno gradu altioris poteftate trilinei, 
quz fe habeant ad ipfam , vt numerus trilinci vnita- 
te minutus, ad numerumtrilinei vnitate au&um, ft- 
pra fimilespartes poteftatis fimilis ВЕ; nempe ad 
rale pattem exceflus poicftatis pradi& АВ, fupra 
fimilem poteftatem ВЕ, quz fe habeant adipfum 
exceffum , vt numerus trilinei vnitate minutus, ad 
numerum trilinci vnitate auum. Quodoftendere 
oportebat. 


SCHOLIVM. 


Recolentiautem fuperius oftenfa in propofit. r r. 
& 12. & in fcholijs earundem , fiet manifeftum, 
quod fi A B, in hac propofit. equetur D A, in fche- 
wat. illarum propefit.& ВР, in bac ipfi C A, inil- 
lis, fctinquam manifeftum, triangulum. СВР, in 
Һас, ad fpatium ccmprehenfum à reĝis CB, BE, 
& àcuiua EC, cffe vt fcáor O A D, in illis, айра 
üum helieum САР: & per ccnuerfionem ratio- 
nis. Nam , in hac cfienditur effe triangulum , ad 
fpatium, vt fa&um fub quadrato. А В, in differen- 

tam 


tiam poteftatum. АВ, BF, vno gradu deprefliarum 
poteftate trilinei (nempe eiufdem gradus cum fpira- 
li, quia femper poteftas trilinei fupponitar vno gra- 
du altior poteftate fpiralis ) ad cales partesdifferen- 
пе poteftatum AB, B F, vnogradualtiorum pote- 
ftatetrilinei (nempe duplici gradu altiorum potefta- 
te fpiralis) quz fe habeantad ipfam, vt numerus tri- 
linei vnitate minutus (nempe ус numerus fpiralis ) 
ай numerum trilinei vnitate audum (nempe ad nu- 
merum fpiralis binario au&um.) Qu ratio eft ea- 
dem, quzaflignatur in propofit. 1 2. vt confideranti 
fiet manifeftum. 

Ех hisergo habemus quod nuncomnia verifica- 
burtur, que vera erant in illis propofit. & in fchol. 


earundem . Ergo cx fchol. ptopofit. x x. deduce- 
| H 2 mus 


бо D: lofisitovum Зріғайит 
mus, effe criaagulam C BD, ad fpatium compre- 
henfimàirectis СВ, ВЕ, &àcaraa CE, in trili- 
neo quadratico, vt quadratum АВ, ad rectangulum 
АВЕ, cum + quadrati AF. Intriliaeo cubico , vc 
1adratum AB, adrectangulum АВ Е, cum } qua- 


drati АЕ. Ex (chol. autem propo fit. 12. deducemus, ` 


proportioneintrianguli ad (рагі um poffe reduciad 


depreffiores poteftates , & idco poffe alijs terminis | 


pronunciari , vt ibidem fa&um fuit, fic. Triangu- 
lum ad fpatium егіс, vt fa&um fub quadrato АВ, 
in omnes (ingalares partes poteftat is адо regati A B, 
ВЕ, duplici gradu inferioris pote ftate trilinei, ad 
tales pattes omnium fingularium partium poteftatis 
adgregati АВ, ВЕ, eiufdem gradus cu m ttilineo , 
que fe habeant ad ipfas ‚ vt numerus tril inei vnitate 
minutus, ad numerum vnitate auctum. 


PEROBOGSEPEMD AV. 


Jn (бет. propofic. anteced, аа HO, parallela Ф A. 
Erit ( A, ad HO, сот potestas «A В, eiufdem gra- 
dus cumtrilineo, ad ҒА ит fub 0 B, іп poteftatem BF; 
cuno gradu inferiorem poteftate trimei . 


Atet, quiaratio СА, ad H O, componitur ex 
P rationibus CA, ad AD, & AD, ad НО. 
Sed vt CA, ad AD, fic ex propofit. y. poteftas 
А В, vnogradu inferior poteftate trilinei , ad fi ni- 
lem poteftatem BF. Ec vt DA , ad HO, fic 

A B, 
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AB, ad BO. Ergoratio СА, ad HO, eritcom- 
pofita ex przdi&is rationibus. Aft ex illis compo- 
nitur etiam ratio poteftatis A B, eiufdem cum trili- 
neo gradus , ad faum (ub ОВ, in poteftatem B F, 
vno gradu inferiorem poteftatetrilinei, Quare pa- 
tet propofitum. 


PROPOSITIO XVI. 


In (20е. propofit. anteced. f; ОН, parallela. C 4, occur. 
ratcurue im С. Erit С D, ad СН, vt fatum fub 
A B, e» fub differentia poteflatum: ¿A B, ВЕ, Ono 
gradu depreffiorum poteftate trilisei , ad ҒАЙ т fub O B, 
@ fub differentia peteflatum. 0 B, BF, itidem runo 
gradu depreffioram poteftate trilinei. 


PRO- 
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Voniamenim ех propofit. 5. et C A, ad AD, 


vt poteftas A В, vno gradu inferior potefta- 
te ггШіпсі, ad fimilem poteftatem ВЕ; ergo per 
conuerfionem rationis, & conuertendo , erit СО, 


ad CA, vt differentia poteftatum A B, ВЕ, vno 


gradu deprefTiorum poteftate trilinei , ad fimilem- 
poteftatem AB; nempeducendohscin AB, vt 
fa&am fub АВ, in di&am differentiam , ad pote- 
ftatem А B, eiufdem gradus cum trilineo, Sed quo- 
niam ex natura trilinei , eft CA, ad GO, уг 
poteftas АВ, eiufdemgradus cum trilineo, ad fi- 
milem potetatem ВО: & eft СА, ad HO, ex 
propofit. anteced. vt poteftas АВ, ciufdem gradus 
cum сгііпео , ad fa&um fub. A B, in poteftatem ВЕ, 
vno gradu inferiorem poteftate trilinei: Ergo erit 
СА, ad GH, vt poteftas A B, eiufdem gradus 
cum trilineo, ad fa&im fub ОВ, & fub differentia 
poteftatum ОВ, ВЕ, vno gradu depreffiorum po- 
teftate trilinei. Sed fupra probata fuit C D, ad 
CA, vtfa&umíub AB, & (ub differentia potefta- 
tum АВ, ВЕ, vno gradu depreffiorum poteftate 
trilinei, ad poteftatem АВ, eiufdem gradus cum 
trilineo. Quare ех жапай, егіс C D, ad ОН, vt 
fa&um fub BA, in differentiam poteftatum AB, 
BF, vno gradu depreffiorum poteftate trilinei, ad 
fadum fub OB, in differentiam fimilium potefta- 
tum OB, ВЕ, Quoderatoftendendum. 
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PROPOSTLIO XVII. 
E xceffus circuli circumfiripti fpatio fpirali cuiufeungue ge- 
neris , C? ex quacunque renolutione fupra ipfum fpatium, 
eft equalis in [сет propofit, antecedent, trilineo mixto 
CED, trilmeicvno gradu altioris poteftate bat ,сот- 
prehen fo à ситиа- С G E,- €F 2 ебі C D, DE: duma 
modo AB, «quetur fémidiameiro circuli; ВЕ, fe- 
ui diametro circuli comitate minoris, 67 € 4, tot cir- 
cumferentijs maioris circuli , quotus eff numerus reuolu- 
tionum /рай. 


Sto GMSIBG, fpatiumfpirale cujufcunque 
generis, & ortum ex quacunque reuolutione, 
& ЕБ СВ, fit circulus ipfi ciicumfcriptus ; fit 
Gianicirculus radij A G, ipfo vnitate minor: v, g. fi 
circulus radij. АВ, fit circumfcriptus fecundo fpa- 
tio, fit circulus radij АС, primi fpatij : fiille fit cir- 
culus teruj (рай), fit hic fecundi: &c. item fit trili- 
neum propofit. anteced.. СЕВА, vno gradu altius 
gradu (рап) fpiralis; fitque AB, intrilineo qualis 
АВ, fcmidiam.etro circuli maioris, & ВЕ, in trili- 
neo æqualis femidiametro A C, circuli minoris: 
pariter fit СА, in trilineo zqualis tot peripherijs 
EDCB, quotus eft numerus fpatij GMSIBG: 
v.g. fi fpatium fit ex fccunda reuolutione , duabus : 
fitertiz , tribus: &ficfemper. Dico, exceffim cir- 
culi radij AB, fupra di&um fpatium , aqualem fo- 
recrilinceo C GE D. 
S ULICO : (52 


—— — saa - 


Quoniam enim in fpirali circulusradij AG, eft 


"vnitare minorcirculo radij АВ. Ergoexnaturain- 


finitarim fpiraliumipitio explicata;diuifa poteftate 
AB, eiufdem gradus cum ірігаі: їп tot partes quo- 
tus cftnume:us reuclutionum,poteftas АО, eiuf- 
dem gradus cum fpirali continebit ipfas, vna exce- 
рга, adeo vt differentia poteftarum BA, AG, fit 
vnicataliumpartiom. Cum vc:o ctiam in vrilinco, 
AB, fit aqualiterfcóta in: Е, ficuriillain G: ctiam 
d ferentia poteftatum АВ, ВЕ, eiufdem gradus 
cum fpirali, & gracus vnitate minoris poteftate trili- 
nci,continebit talium partium vnicam partem. Scd 
quonriamex propofit. 5.е CA, ad A D, vt pote- 
Пав АВ, vnolgradu ір тог portate trilinci , ad 
fimi- 
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fimilem poteftatem ВЕ. Ergo per conuerfionem.. 
rationis,erit C A, ad C D, vt poteftas dida A B, 
ad differentiam poteftatum AB, BF. Sed CA, 
х quatur tot circumferentijs F D C B, quotus eft nu- 
merus reuolutionum: & differentia poteftatum А В, 
ВЕ, vno gradu depreffiorum poteftate trilinei con- 
inet vnicam partem poteftatis fimilis A B, diuifz 
іп tot partes quotus eft numerus reuolutionum, Er- 
go CD, erit qualis vni circumferentie. F D C B. 
Sed etiam ВА, diameter trilinei quatur. radio 
a B, circuli. Ergotriangulum C B D, in trilineo; 

*ritzequalecircaloradij АВ. Q uz feruentur. 
Tunc;in G B, in fpirali accipiatur quodlibet pun. 
Qum- £, & ceatro А, interuallo A E, defcriba- 
tur circuli peripheria E M, occurrens fpiraliin M; 
& fa&ain uililaeo F О, equali GE, ыш ме 

paral- 
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parallela СА, Quoniam in fpirali , ex propofit.4. 
cft peripheria FD C B, ad peripheriam EM, vt 
factum ШЫ АВ, in differentiam poteftatum ВА, 
A С, eiufdem gradus cum fpirali , ad factum fub 
E A, in differentiam fimilium poteftatum. EA, AG: 
& pariterin trilineo ‚ех propofit. anteced. eft CD, 
ad GH, vtfađum fub АВ, in differentiam pote- 
ftatum АВ, BF, vnogradudepre(liorum potefta- 
te trilinei , (nempe ejufdem gradus cum fpirali) ad 
fa&umíub ОВ, in differentiam fimilium potefta* 
tum OB, BF. Ergo, vtin fpirali circumferentí? 
FDCB, ad circumferentiam E M, fic in trilineo: 
CD; ad GH. Et permutando, vt FDCB, ad 
CD, fic EM, ad GH. Sed circumferentia 
F D CB, probata fuit xqualisre&æ CD, Ergo & 
Cus 


circumferentia ЕМ, егіс xqualisipfi ОН. Sed 
ҒА, intrilineo eft 2qualis СВ, infpirali, & pun- 
Фа E, О, accepta fuerunt arbitrariè, & inuenta 
fuit zqualítas. Ergo omnes circumferentiz excef- 
fuscirculiradij АВ, fuprafpatium fpirale concen- 
trice ірі FD CB, zquales erunt omnibus lineis 
trilinei C GE D; parallelisipfi C D. Ergo excefe 
fas prædi&us erit equalistrilineo mixto. C G ЕР. 
Quod erat oftendendum . 


SCHOLIVM L 


Qui parui pendet indiuifibilia , & gratulatur ехе 
ttuciari in methodo archimedea;ipfam: experiatur , 
ham eandem veritatem deducet. Алгепге etiam. 
confideret , quod probatum fuic de totis, probari 


iz quo- 


quoque poffe de partibus proportionalibus. Non 


enim tantum totus ехсейив zquabitur toto trili- 


neo CGED. Sed etiam pars claufa peripheria „ 


ВСОЕВ, fpirali BISM, peripheria M E, & re- 
Фа EB; erit equalis quadrilatero: C GH D. кет 
reliqua pars СМЕС, zqualis trilineo ЕСН. 


Idem dicatur de cæteris. partibus przoportionali- 
bus. 


С НОЧ учур ТІ 


Ergo per conue: fionem rationis, erit circulus ad 
iplus: fpirale fpatium, vttriangulum СВ D, ad fpa- 
tium comp.chenfam rectis CB, B E, & curua CGE. 

Cum 
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Cum vero ex propofit. 14. fit triangulum CB D, ad 
illud fpatium , vt fa&um fub differentia poteftatum 
AB, ВЕ, vnogradu depreffiorum poteftate trilinei 
(nempe eiufdem gradus cumfpirali) in quadratum 
ВА, ad tales partes differentiz poteftatum A B, ВЕ, 
vno gradu fuperiorum poteftate trilinei (nempe du- 
plici gradu fuperiorum poteftate fpiralis , ) qu fe 
habeantad ipfam vt numerus trilinei vnitate minu- 
tus (nempe vt numerus gradusfpiralis )ad numerum 
trilinei vnitate auctum ( nempead numerum gradus 
Гріга!15 binario au&um.) Ergo etiam circulus radij 
A B, erit ad fpatium fpirale GMSIBG, vtfa&um 
fub differentia poteftatum ВА, АС, eiufdem gra- 
duscum fpirali , in quadratum ВА, ad tales partes 
differentiz poteftatum ВА, Аб, daplici gradu аі. 
tiorum poteftate fpiralis , qua fe habeant ad dictam 
differentiam , vt numerus gradus fpiralis ad ipfum 
binario auctum. 


SCHOLIVM Hl 


Immo ex fchol. citat. propofit. t 4.poterimus alias 
compendiofiores rationes alhgnare. Namin fpirali 
lineari deducemus , effe circulum ad fpatium , vc 
quadratum В А, ad rectangulum В А G, cua ; qua 
drati ВС. Inquadiatica, vtidem quadratum BA, 
adidem re&angulum BAG, «um | quadrati ОВ. 
Et vniuerfaliter deducemus , effe circulum ad fpa- 
tium, vtfadum Шр quadrato. Аф, in omnes fingu- 


lares 
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lares partes poteftatis adgregati AB, АС, vnius 
gradas inferioris, grad 1 fpiralis , ad tales partes om- 
nium fiagularium partium poteftatis adgregati лз, 
A G, vno gradu altioris poteftate fpiralis, quz fe ha- 
beant ad ipfas, vt numerus gradus fpiralis, ad nume- 
rum binario auum. 


PROPOSITIO XVIII. 


Omnia fpatia [pirala [йссе[ ад inftripta in quibuslibet tir- 
culis fimul fumpta ‚ fant ad tot circulos maiores quotus 
efi numerus reuolutionum , со? numeras gradus [piralis 
ad питегит binario ан ит. 


Int quzlibet fpatia fpiralit AGH, HRPM, 
MN LSB, infcriptain circulis radiorum АН, 
AM, AB. Dicoomnia illa fpatia fimul fumpta effe 
ad tot circulos radij AB, quotus eft numerus reuolu- 
tionum (nempe in noftro cafu ad tres) vt numerus 
gradus fpiralis , ad numerum binario auctum. Nem- 
pe in prim. vt 1. ad 3. In fecund. vt 2. ad 4. vt 3. ad 
s. &c. 

Sit etiam triangulum. Q EZ, cum fibi infcripto 
trilineo parabolico QE Z, gradus congruentis gra- 
dui fpiralis;(itque talisindolis, ус Z E, Y E, ET,fint 
equales АВ, AM, AH; & QZ, fit equalis tot pe- 
ripherijs BF D.C, quotuseft numerus reuolutionum. 
Ergo ex propofit. anteced. fpatium contentum ree 
&is ОЕ, E X, & curua ОХ; erit equale fpatio fpi- 

rali 
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rali MNZLSBM. Eodem modo patebit fpatium 
XEIX, zquale effe fpatio HRPOMH: & 
IEI, zquale effe fpatio AGH. Ergo totus ex- 
ccflus trianguli Q EZ, füpratrilineum, erit zqua- 
lis omnibus fpatijs fpirahbus fimul fumptis. Sed 
ctiam triangulum QEZ, eft zquale tot circulis ra- 


dij АВ, quotus cft numerus reuolationum . Ergo | 


cxceflustrianguli QEZ, fupratrilineum eritad ip- 
(ст triangulum, vt omnia fpatia fpiralia ad totcir- 
culos radij A B, quotus eft numerus reuolutionum . 


Метреех conaerfo coroll. propofit. 9. vt numerus. | 


gradus fpiralis, ad numerum binarioaudum. Nem- 
pe vt fpatium fpirale infcriptum in primo circulo, 
adipfum. Quod &c. 


PROBOSTTTO- XIX. 


lu fcbunatibus prop. 7. exceffus fpatg fpirals GMSIBG, 
pra circulum radij AG, efi «qualis in trilinco fpatio 
compreber[o aveis C K, K E, 6 àcurua (СЕ, 


Уш еніп probatum fit in propofit. 17. triangu- 

lum C BD, quale fore circulo radij АВ: & 

cum AB, BF, fint aquales femidiametris BA, 

A G; facile probabimus , etiam triangulum kBE, 

quale fore circulo radij AG. Sed totum fpatium 

CBEGC, oftenfum fuit çquale toti [patio fpirali, Er- 

go etiam fpatium CkEGC, erit zquale icliquo fpatij 
fpiralis dempto ab eo circuloradij AG. Quod &c. 

PRO- 
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PROPOSITIO XX. 


Jo “Disgrammatifinls propofrt .-anteced. fi in fpirali accepto 
eybilibet punko Му © dubta А M, centra A, mter- 
uallo A M, defcribatur peripheria Е M. Sc££or AM E, 
erit ad fpatium fBirale А M G 4, quod comprebendit rot 
f'aétum fub quadrato E Ay in differentiam potestatum 
EA, AG, eufdem gradus сит fpirali „ай tales partes 
differentie poteftatum EA, AG, duplici gradu altio- 
rum poteftate |ртай»,дие fehabeant ad ipfam, vt nume- 
rus {уай ad numerum binario ан пт). 


AM intrilinco , fuppofita В О, æquali A E, 


& FO,çquali GB, iam ex Íchol.pri.prop.t7. 
patet, trilineum GEH, intrilineo zquale effe cx- 
ceffui GM ЕС, & GH, zqualem fore circum- 
ferenriz EM. Cum ergo etiam radius АЕ, бс 
equalis. ВО, altitudini trianguli GBH, (du- 
&apriusreda DG.) Ergotriangulum ВСН, егіс 
aquale fc&ori АЕМ: &critadtrilineum G E H, 
vt feor MA E; ad exceffum ipfius fupra fpatium; 
nempead GM E G. Ergo & percoruerfionem ra- 
tionis, erit fedtor ad fpatium. А M G, à fe compre- 
репова. vt triangulum G BH, ad fpatium GBEG. 
Sed ex ргоройгь r4. triangolum eft ad illud fpatium 
inaflignataratione, Quare pater propofitum, 


SCHO- 
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SCHOLIVM. 


Etiam ergo in præfenti propofitione licebit colli- 
gereeaomaia, qaæ fupra varijs vicibus fueruat col- 
leĝa. Nimirum in fpirali lineari , effe (e&orem ad 
fpati'm, vc qaadratum E A, ad re&angalun EAG, 
cum ; quadrati EG. In quadratica , vt quadra- 
tum EA, адге@ .agalum. EAG, cum : quadra- 
ti СЕ. Есупі-егізішег, effe fe&orem ad fpatium, 
vt fadum 15 q 'adrato E A, in omnes (ingulares 
partes adgregati poteftatis E А, А С, vnius gradus 
infertoris poteftate fpiralis , ad tales partes omnium 
fingularium partium poteftatis aderegati EA, AG, 
упо grad: fuperioris рогеЙаге fpiralis , quz fe ha- 
beant ad ipfas , vt numerus fpiralis , ad numerum bi- 
nario auctum . 


PROPOSFTIO XXI. 


Si in fibematibus propofit. anteced, «A B, ВЕ, im trilneo 
fint equales K A, АС, ш /р#ай; Өө circumferentia 
1RNS, fit equilis C D, n trilineo , item circumferen- 
tiam ІК, haee СІ, ia ¿ribneo,@%2 D Ay m trilineo equa- 
hs tot integris circwmférentijsvad Ak, quotus eft nu- 
merus veuolntionum unitate minor. Trilueum (СІ, 
in trilineo у erit «quale triliaeo RIS, in /рғай; quad e f 
exceffus fetoris RAI circumferipti fpatio S AT, fù- 
praipfam , 


Etenim 
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Tenim, cum СІ, linea іп trilineo fit equalis 
circumferentie IR, infpirali, & А В, in tri- 

lineo zqualis fenidiametro K А, (ей R A; in fpi- 
rali: triangulum СВІ, erit equalefedori R A Г. 
Tuncin RS, accipiatur quodlibet pun&um 2, & 
defcribatur circumferentia 23, femidiametro A 2, 
occurrens fpiraliin з; & fa&aintrilineo ВО, æ- 
quali А 2, fit ММРО, parallela CA. Ad mo- 
dum dictorumin ргороЙс, 17. dedacemus, MN P, 
in trilineo æqualem fore circumferentie 3 24 5, in 
fpirali, Cum veró etiam N P, in trilineo fic qual: 
circumferenti£ 24 y, infpirali (quia ех hypothe- 
fi, ID, eftaqualiscircumferentie. R INK.) Ergo 
MN, intrilineo, ericzqualis circumferentiz. 23, 
infpirali. Quiaveró Қ.5; eftzqualis OA; exper- 
tis іп merhodo indiuifibilium patebit, omncs cir- 
cumferentias trilinei: R IS; in fpirali concentricas 
circumferentiz. R1, xquales fore omnibus lineis 
trilinei C GI, parallelis CI. Ac proinde rrili- 
neum ipfum RIS , zquale fore trilineo. СС. 


Q uod &c. 
етт pep чету 


"Сат vero fupra probatum fit, triangulum C BT, 
æquale effe fe&tori R A I; ergo triangulum. ВСІ, 
erit ad trilinçum ССІ; vt (eñor R Al,.ad trili- 
neum Қ 19. Quare per conuerfionem rationis, erit 


fe&torad fpatium. S A I, quod includit , vt n 
um 
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lum СВІ, ad fpatium CBGC. Cum ergo ex 
propofir. 1 4. fit triangulum СВІ, adífpatium , vt 
factum fab quadrato: A В» іп differentiam potefta- 
tum AB, ВО, vnius gradus inferioris poteftate 
trilinei (nempeeiufdem gradus cum fpirali) ad dif- 
fcrentiam poteftatum A B, B О, vnius gradus fu- 
perioris poteftate trilinei ( nempe duplici gradu al- 
tiorum poteftate fpiralis; ) (ic etiam егіс fe&or R AI, 
ad fpatium fpirale. Nempe erit ad ipfum; vtfa&um 
fub quadrato Қ A, in differentiam poteftatum КА, 


A S, eiufdem gradus cum fpirali аб differentiam | 


po:eftatum ҚА, AS, duplici gradu altiorum po- 
teftate fpiralis. | | 
Cum ergo proportio reperta inter fedorem , & | 
fpatium, fit fimilis aliqualiter fupra repertis; patebit 
somnia compendia varijs vicibus fupra explicata 
poffe etiam affignari in prefenti, Verum ergo erit | 
etiam in prefenti , quod in fpirali lineari , erit fe&or 
ad fpatium; vt quadratum КА, ad rectangulum. 
RAS, cum į quadrati KS. Item in fpirali qua- 
dratica , eritfedor ad fpatium , vt quadratum R À; | 
ad rectangalum R AS, cum ; quadrati RS. Ра”! 
riter vniuerfalirer pocerimus pronunciare. Effe fe 
&orem ad fpatium , vt fadum (ub quadrato. R A, ій 
omnes fingulares partes adgregati poteftatis Қ А; 
А $, vnius gradus inferioris poteftate fpiralis , ad t4' 
les partes omnium fingularium partium росе ас? 
adgregati Қ A, AS, vno gradu fuperioris poceft 
te fpiralis, quz fe habeant ad ipfas , vt numerus Үр” 
ralis,ad numerum binario auum. PRO- 
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PROPOSITIO XXII. 


Ота [patia [piralia facceffine infiripta ip quibuslibet: eiy- 
culis fimul fumpta , сопа сит quolibet fegmento [pati 
reualutiouis comitate maioris infèripto in бфге , fant 
ad tot integros circulos feéZoris quotus efè numerus fa- 
tiorum integrorum , сота cum ipf feéfore у cut numerus 
pradus fpiralts ad numerum binario auéfum . 


N fchematibus propofit. anteced. fupponamus 
І circulum radij. АС, effe circulum circumfcri- 
ptum fpatio fpirali cuiufcumque reuolutionis, v. g. 
Гесіпде , ita vt intra ipfum intelligendus fit circulus 
primus circumfcriptus fpatio prima rcuolutionis:fit 
eciam circulusradij АВ, circumfcriptus fpatio ter- 
tiw reuolationis: & centro А, interuallo quolibet 
AE, intclligatur fe&or МАЕ, circumfcriptus 
M AG, (-gmento fpatij tertie reuolutionis. Dico 
omnia fpatia fpiralia fucce біне (nempe in cafu no- 
llro prime; & fecund« reuolution:s) vna cum feg- 
mento M A G, cffe ad tot inc gios circu:os radij 
AE, quotus eft numerus fpatiorum integrorum., 
( nempe in cafu noftro ad duos ) vna cum fectore 
МАЕ, vt numerus g'adusfpiralis, ad numerum bi- 
naro auctum. 

Supponamas enim trilineum (ере dictum. СВА, 
& C. се talis indolis, үс ^ B, fit equalis AE, in 
Ipitali, & ВЕ, fit zq. alis À G: item À D, firzqua- 


lis 
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lis duabus circumferentijs radij AE, & CD, fit 
zqualis circumferentie EM. Facile patebit, trian- 
gulum CB D, aequale effe fectori МА E; & totum 
triangulum СВА, æquale effe duobus circplis radij 
AE, & fectori МАЕ: item ex propofit. anteccd. 
f;cile patcbir;in trilineo trilineum mixtum CGED, 
quale effe in fpirali trilineo GME: & CBEC, 
іп trilinco, zqualeeffe МАС, infectori. Pariter 
ad modum propofit. 18. patebit, fpatium EB, in 
trilineo zquale effe alijs duobus fpatijs fpiralibus ia- 
clafis intra circulum radij Аб,% alium ipfi inclufum 
(licec enim {chema поп exprimet , facile hoc perci- 
pietur fi confideremes circulum radij АС, in præ- 
tenti gerere vicem circuli radij АМ, in dicta рго- 
pofit. 18.) Quare manifefte patebit, duos circulos 
radij AE, упа cumfectore AM E, effead primum; 
& fecundum fpatiüm fpirale , vna cum fegmento 
МАС, vttriahguium C BA, ad exceffum ipfius fu- 
pratrilineum. Nempe ex fepe dictis, vt numerus 
gradus fpiralis binario асте, ad numerum. Nempe 
vt circulus circumfcriptu? primo fpatio ad ipfum 
Quare conuertendo, patet propofitum. Quod &c. 


PROPOSITIO XXIII. 


S: in fpatio anteced.propo[ft. fémidiametro minori linea ін- 
Геба [о SAX. Ert RIS, trilineum, exceffus 
fcélorts maioris fapra fpatium , ad SIX, trilmeumyex- 
ceffum [pati [upra minorem | отет, eot exceffus n 

Іш 
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fab diffeventiapoteflatum RA, «A 5, eiufdem gradus 
сит fpirali ‚їп quadratum R A, Гирға tales partes diffe: 
rentie poteffatum К.А, 54, duplici gradu altiorum 
potestate fpiralis , que fé habeant ad dictam differens 
tiam ‚со numerus fpiralis ad eundem numerum binaris 
аи ит, 44 exceffum prediZarum partium differentie 
poteflatum RA, 5 Ay duplici gradu altiorum poteftate 
fpiralis y füpra factum fub differentia poteflatum; КА, 
A $ y eiufdem gradus cum fpiralism quadratum. $ A. 


Æc demonftratio erit fimilis traditæ in pro- 

pofit. : 5. qua ideo cx ipfa petenda eft. Im- 

mo omniacompendia deducta in (chol;eiufdem, po- 

terius. deducere etiam in præfenti» Verum ergo 
VERTS в ctiam 
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etiam erit nunc , effe in fpirali lineari, RIS, ad 
SIX, vt RA, cum > RS, ad SA, cum : RS. 
Jtem in fpirali quadratica, R IS, SIX, çqualia effe. 
Есіп alijs (piralibus poterimus #оггап герегіге alia 


compendia , qua le&or poterit proprio Marte ex- 
cogitare». 


PROPOSITIO XXIV. 


Primi circuli fpatium belicum сши[сипаие gradus , ad ffa- 
tium belium [сита circuli , eff cut factum (ub tali parte 
quadrativadi primi circuli, que fe babeat ad ipfam , «ut 
numerus [piralis ‚ ad numerum binaris auctum , 67 fub 
differentia poteflatum radiorum primi , 6 fecundicircu. 
li, eiufdem gradus cum Jpirali, ad tales partes di теппе 
poteffatum horum radiorum- teplici grada altiorum pote- 
fiate fpiralis, gue fè habeant ad ipfam со? numerus fbi- 
ralis ad numerum binario ай ат), Spatium cuero fecun- 
dicirculi ad fpatium tertium , eff evt fatfum ех boc f-- 
cundo facto, @ ex differentia poteffatum radiorum ter. 
Ej y ev fecundi circulieiuflem gradus cum Jpirali , ad fi- 
mile factum fub fimili parte differentie poteflatum va. 
diorum fecundi , Qj terti circuli , duplici evadu altiorum 
potestate fpiralis , @/ Гир differentia radiorum primi , е? 
fécuudi circuli eiufdem gradus сит Гаі, Qr ffc dem. 


сергіп religuis i 


lt primuth fpatium helicum cuiufcanque gra- 
dus AGH, cum primo circulo radij A H: 
item 


i ип fpatium HR PMH, cum fecundo 
cerea A M : itemtertium cum tertio circulo 
radij AB. Dico primum fpatium ‘A GH, effe ad 
fecundumfpatium H R.P MH, vt factum fub tali 
paitequadrati A H, qua fe habeacadipfum, vt nu- 
merusfpiralis ad numerum binario auctum, & pia 
differentia poteftatum МА, АН, eiufdem grad üs 
cum fpirali , ad talem partem differentia pot M 
tun MA; AH; duplici gradu ui ыы „= 
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fpiralis, quz fe habeant ad ipfam , vt numerus fpira- 
lis ad numerum binario ал ал. Spatium fecun lum 
ad fpatium tertium MNZLSBM, vt factum fub 
hoc fecundo АФ, & fub diff rentia poteftatum , 
BA, AM, ciufdem gradus cum fpirali , ad fa&um 
fub fimili parte differenti poteftatum BA; AM, 
duplici grad.1 altiorum poteltate fpiralis , & fub dif- 
ferentia poteftaaun МА, AH, eiufdem gradus 
cumfpirali. Etficininfiaitum. V. о. in fpirali li- 
neari erit pr; num (parium ad fecundum , vt fa&um 
ПЫ! qudrat АН, in HM, ad : diff:tentiz 
cuborum Ad, АМ. Secundum vero fpatium ad 
tertia nerit, vt fatum (ub : diffzrentie cuborum 
AH, AM, & ГЪ MB, ad fa&im fub : diffe- 
rentie ciborum AM, АВ, & (ib. H М. In fpi- 
rali дзайгасіса , erit primum fpatium ad fecundum, 
ус айат (ч + quadrati АН, in differentiam qua. 
dratorum AH, АМ, ad š diff:zrentiz quadrato 
quadratorum AH, AM, Secundum fpatium erit 
ad tertium, vt factum fub dicta parte differentie, & 
fub differentia quidratorum АВ; АМ; adfaum 
fub ; differentiz quadrato: quádratotum А M, 
AB; &fubdifferentiaquadratorum М А, AH; & 
fic in alijs. Prumum enim fpàtium АС: ad fe- 
cundud fpatium: H RIP MH, hábet rationem .com- 
pofitant'ex rationc ipfius ad primüar-circulum radij 
AH; huius adfecandamcirculamradij А M; & 
huius, ad fecundumfpatiam. Primum (рашат ad 
primamcirculum eft, vr numerus gradus fpiralis ad 
nume- 


numerum binarioau&um ex coroll.propofit.9. nem- 
pevttalisparsquadrati АН, que fe habeat adip- 
fum , vt numerus fpiralis ad numerum binario au- 
Qum , ad ipfum quadratum AH. Circulus radij 
АН, adcirculumradij А M; eft vt quadratum АН, 
ad quadratum radij АМ. Circulusradij АМ, ей 
ad fpatium fecundumhelicum , quod comprehendit, 
ex (chol. 2. propofit. 17. vt fa&um fub quadrato 


A M, indifferentiam poteftatum M^, АН ME 
мау а em 
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dem gradus cum fpirali, ad talem partem differentiæ 
potetatum МА, АН, duplici gradu altiorum po- 
teftate fpiralis, qux fe habeat ad ipfam differentiam, 
vt numerus fpiralis,ad numerum binario au&tum. Er- 
go primum fpatium helicum ad fecundum habet ra- 
tionem compofitam ex omnibus his rationibus. Sed 
ex rationibus partis quadrati АН, quz fe habeat ad 
ipfum, vt numerus fpiralis ad numerum binario au- 
Фит, ad quadratum. АН, & huius ad quadratum 
^M, componitur ratio przdide partis quadrati 
AH, ad quadratum AM. Ergo ratio primi fpatij 
ad fecundum, erittantum compofita ex ratione di- 
Фа partis quadrati АН, ad quadratum А M, & fa- 
cti fub quadrato A M, in differentiam poteftatum 
АМ, АН, ciufdem gradus cumfpirali , ad partem 
differentiz poteftatum АМ, АН, duplici grada 
altiorum poteftate fpiralis, fe habentem ad di&am 
differentiam, vt numerus fpiralis ad numerum bina- 
rioaucum. Sed ех di&is rationibus componitur ra- 
tio facti fub dicta parte quadrati АН, in factum , 
ШЫ quadrato АМ, in differentiam. poteftatum_, 
AM, AH, eiufdem gradus cum fpirali , ad factum 
fub quadrato АМ, in dictam partem differenti 
poteftatam АМ, АН, duplici gradu fuperiorum 
poteftate fpiralis. Ergo primum fpatium erit ad fe- 
cundum in ргаҒаса ratione. Sed cum in ambobus 
terminis proportionis reperiatur quadratum АМ, 
fi poceftates terminorum deprimantur , erit primum 
fpatium ad fecundum, vt factum fub dicta partequa- 


drati 
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drati АН, in differentiam poteftatum МА, AH, 
eiufdem gradus cum fpirali, ad fimilem partem dif-: 
ferentiz poteftatum. АН, A M, duplici gradu fupe-* 
riorum poteftate fpiralis. Quod primo erat often 
dendum... | 

Quod vero ratio fecundi Гран) ad tertium fit ea 
qua fupra dicta fuit, probabitur feré eodem modo. 
Nani ratio fecundi {patij ad tertium componitur ex 
ratione ipfius ad fecundum circulum 5 huius ad ter- 
tium; & tertij circuli ad tertium fpatium , Ratio fe- 
cundi {patij ad fecundum circulum eft, vt pars diffe- 
rentiz ротейашт AH, АМ, duplici gradu fupe- 
riorum poteftate fpiralis, fe habens ad ipfam difte- 
rentiam,vt numerus gradus fpiralis ad numerum bi- 
nario auctum , ad factum fub quadrato À M, indif- 
ferentiam poteftatum AM, AH, eiufdem gradus 
cum fpirali, ex fchol.2.propofit. 15. Ratiocirculi ra- 
dij АМ, adcirculumradij АВ, cft vt quadratum 
АМ, adquadratum AB. Ratio circuli radij АВ, 
ad tertium fpatium eft , vt factum fub quadrato A D, 
in differentiam poteftatum А B, AM, eiufdem gra- 
dus cum fpirali ай partem differentiz poteftatum. 
A B, AM, duplici gradu fuperiorum poteftate fpira- 
lis, fe habentem ad dictam differentiam , vt numerus 
ad numerum binario auctum ex fchol. citat. Ergo ra- 
по fecundi fpatij ad tertium componetur ex omnibus 

ntecedentibus ad omniaconfequentia: nempe erit; 
vt fa&um fub omnibus antecedentibus ad factum 


fub omnibus confequentibus. Sed cam in fadto ex 
i a OE omni- 
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omnibus antecedentibus, quam in facto ex omnibus 
confequentibus reperitur factum fub quadratis AM, 
АВ. Si ergotam factum fub omnibus antecedenti- 
bus, quam factum fub omnibus confequentibus de- 
primatur › nempe auferatur ab ipfis facta fub qua- 
dratis АМ, AB, nihilominus feruabitur cadem» 
proportio, Erit ergoà primoad vltimum, fecundum 
fpatium ad tertium fpatium, vt factum fub parte dif- 
ferentiz poteftatum АН, а M, duplicigradu fupe- 
riorum poteftate fpiralis; fe habentead ipfam diffe- 
rertiam , vt numerus fpiralis ad numerum binario 
auctum, & fub differentia poteftatum B^, АМ, 
eiufdem gradus cum fpirali ‚ ай fa&um fub parte fi- 
mili priori differentiz poteftatum duplici gradu al. 
tiorum fpirali,ipfarum..BA, А М, & fub differcritia 

teftatum M A, AH, eiufdem gradus cum fpirali. 

uod fecundo crat oftendendum . 


SCHOLIVM. 


Etiam in przfenti harum proportionum furit re- 
peribilia compendia. Sed quia proportio fpatiorum 
(piralium inter fe potcft expifcari iucundius схапа- 
logia reperta inter dicta {patia , & trilinea paraboli- 
ca, deo hzc explicanda prius funt; pofteaipfa com- 
pendiaaffignabimus, 


_ 
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PROPOSITIO XXV. 


Ly, quodlibet ex infinitis trilineis рағабойсіз fecetur linea Ба 
parallela, @/ tam toto trilineo, quam ітбтед «d cyerticem 
circumferibantur triangula, Erit exce[fus trianguli ағ- 
cumferipti toto tril:neo füpra ipfam, ad exceffum trianguli 
circumferipti trilineo ad verticem füpra ipfum , ot ройе-. 
Наз diametri trilizet uno gradu alttor poteftate trilinei y 
ad fimilem potestatem diametrs trilinei ad verticem , 


Sto quodlibet trilineum parabolicum QX EZ, 
E cum fibi circumfcripto triangulo QEZ, & 
(it duda X Y, parallela Бай ОХ, & trilineo ad 
verticem X EY, fic circumfcriptum. triangulum 
XEY. Dico fpatium comprebenfum à recta , & 
сипа ОЕ, effe ad fpatium compieheníumareda, 
&curua ХЕ, vtpoteftas ZE, vnogradualtior po- 
tcftate trilinei ad fimilem poteftatem Y E. V.g. 
in quadratico, vt cubus, ad cubum. In cubico, үс 
quadratoquadratum ad quadratoquadratum, & йс 
in infinitum. Hac propofitio oftenfa fuit in fchol. 
pri, propofit. 5. lib.pri. de Infinit. Parab, exeo quod 
crilinea fint eiufdem rationis. Cum ergo eandcm. 
habeat rationem tam triangulum ad triangulum, 
qam trilineum ad trilineum, quam cxccflus rrian- 
guli fupratrilineum, ad exccflum trianguli fupra tri- 
lineum 5 & triangulüm Q EZ , fit ad criangulum 


X EY, vt poteftas Z E, vnogradu al - жез 
ү - 
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trilinéi ad fimilem poteftatem EY (quiahzcratio 
componitur exratione QZ, ad X Y ; nempe ex ra- 
tione poteflatis Z E, eiufdem gradus cumtrilineo, 
adíimilem potcflatem E Y, % exratione ZE, ad 
EY: quxzduz componunt rationem poteftatis E Z, 
vno gradu altioris poteftate trilinei , ad fimilem 
poteftatem ЕХ ;) erit etiam exceffus trianguli 
QEZ, fupra fuum trilineum, ad exceffum triangu- 
li X EY, fuprafuumtrilineum, vt poteftas Z E, 
упо gradu altior poteftate trilinei , ad Gmilem pote- 
ftatcm EY. Quod &c. 


SCHO LV M: 


Deducemus ergo diuidendo , effe fpatium, 
ОЕХО, ad fpatium ХЕХ, vt differentia pote- 
taum ZE, EY, vnogradu fuperiorum poteftate 
crilinei , ad fimilem peteltarem EY. Quod flite- 
rum duca IT, parallela X Y, fict rriangulum , 
LET; егіс excefus X-El, adcxceflim IEI, vt 
poteftas Y Ё, vnogradu altior poteltaretrilnei, ad 
fimilem poteftatem. ЕТ. Ec diuidendo , erit ex- 
ceffus ХЕ!Х, ad I EI, vt differentia potcflacum 
dictarum . YE, ET, ad fimilem poteltatem ЕТ; 
Erit ergo etiam fpatium Q EX Q, ad (ралап» 
XEIX, vtdifferentia poteftatum Z Б, EY, vno 
gradu altiorum poteftate rrilinei , ad differentiam й- 
miliam poteftatum Y Е, E T. 

Si ergo fupponamus Q EZ, effe trilineum pa- 

rabo- 
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rabolicam quadraticum , & ET, ТҮ, YZ, 
ебе æquales ; quia EY , ей dupla ЕТ, 
ergo cubus ET, erit ad cubum EY, vt 1. ad 
8.& ad differentiam cuborum, vt r. ad 7. Ergo etiam 
fpatium. 1 EL, eritad fpatium. X E IX, vt 1.24. 
Pariter , quia ZE, eft (efquialtera E Y., erit eius 
cubus 27; & differentia caborum EY, EZ, 19. 
Ergo differentia cuborum EY, ET, eritad diff:- 
rentiam cuborum E Y, EZ, vt 7.ad го. & in ea- 
dem ratione егіс fpatium XEIX, ad fpatium 
ОЕХО. Et eodem modo quadruplicata E Г, 
quintuplicata &c. reperiremus fpatium. Q ЕХО, 


ее ad immediate maius, vt. 19. ad 37. Hocadim- 
M 2 media- 
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mediate maius vt 37. ad 61. &c. Vnde diuidendo 
colligeremus effe ІЕІ, adexceffum XE IX, (ирга 
ipfum, vt r. ad 6. fpatium X ELX, ad exceffim fpa- 
tij ОЕХО, fupra ipfum, vt 6.ad 12. ОЕХО, 
“ad exceffum immediate fuperioris fupra ipfum, vt 
12. ad 18, & fic in infinitum augendo confequens 
fenario. ч 

Sed fupponamus QEZ, effe trilineum parabo- 
licum cubicum, & quadratum Y Б, duplum effe. 
q^adrati E Т; quadratum Z E, eiustriplum, ёс. 
Q uia ergo quadratum Y E, duplum eft quadrati 
E T, fifupponamusquadratum E Г, effevnitatem, 
erit quadratum Y E.2. & quia quadratoquadratum 
oritur ex multiplicatione quadrati in feipfum , егіс 
quadratoquadratum EY, 4. &rit ergo quadrato- 
quadratum Y E, ad quadratoquadrirum. ET, vt 
4: ad 1. & diuidendo, vt 3.24 1. Erit ergo fpatium 
X EIX, ad I ET, vt s. ad 1. Item. qioniamquadia- 
tum Z E, eft 3. & quadratoquadratum. Z E, ө.етіс 
differentia quadratoquadratorum Z E, E Y, y. Erit 
ergofpatium: Q E X Q, ad fpatium. X EIX, vt 5. 
ad 3. Quodfiquadratum ЕГ, intelligeretur qua- 
druplicacum ; adeo vteius quadratoquadratum effec 
: 16, & intelligerentur aucta omnia ; effet fpatium. 
immediate maius , ad fpatium. Q EX Q; vt 7.ad s. 
& fic in infinitam fecundum progreffionem nume- 
rorum imparium ab vnitate procedentiiim. Diuiden- 
do ergo > etit fpatium IEF, ad exceffum fpatij 
XEIX; fupra ipfam, vt те ad 2, fpatium. vero: 

h XEIX; 


<< работ етта, 


ХЕІХ, erit ad exceffum (рап) ОЕХО, fupra 
ipfum , vt 3. ad 2. Ipfum vero Q EX О, ad excef- 
fam immediate maioris fupra ipfum, vt 5. ad 2. & 
fic in infinitum , ita vt omnia antecedentia contine- 
antferiem imparium incipientium ab vnitate, con- 
fequens vero fit femper binarium. Ñ 

His explicatis, (upponamus diametrum ZE üt 
linei zqualem effe АВ, femidiametro Ain itu 
grammatis propofit. 24. Y E, in trilinco ipf AM, 
incirculo, & T E, in trilinco qualem AH, іп 
fpirali, & Z О, bafimtrilinei zqualem toccircum- 
ferentijs ЕОСВ, quotus eft numerus reuolutio- 
num, у. g, incafu noftro tribus. Ergo ex propo 

TR 


17. fpatiumin trilineo Q EX Q, eft xquale in (рі- 
rali tertio fpatio MNLSBM s: item fpatium, 
XEIX , in trilineo zquale fecundo fpatio fpirali 
HRPMtEY: itemfpatiunintrilineo IE I, eritex 
propofic. ә. zquale p'imo fpatio fpirali АСНА. 
Ergo eandem proportionem habebunt fpatia helica 
ad in.ice n, q'am habeat predicta fpatia in trili- 
neo. Cum ¿rgo vniue:faliter fint in trilineo fpa- 


tium priman ad fecundum, vt poteftas diamerri ip- 
fius 


| 
| 
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fius fcilicet ЕТ, vno gradualtiorpoteftate trilinéj 
ad differentiam poteftatem fimilium ipfius, E T, 
E Y, diametri fecundi (рас); & vt fecundum fpa- 
tium ad tertium , fic hxc differentia ad fimilem diffe. 
rentiam poteftatum EY, EZ; & fic ininfinitum: 
ic in fpirali, eritgeneraliter primum fpatium ad fe- 
cundam , vt poteftas A H, radij primicirculi duplo 
grada altior poteftate [piralis gradus enim trilinei 
fuperat gradum fpiralis vnitate ) ad differentiam 
poteftauum АН, radij primicirculi, & A M, ra- 
dij fecundi circuli. Secundum vero fpatium erit ad 
tertium , vt di&a differentia ad fimilem differentiam 
radiorum АМ, АВ. Ec fic in infinitum. Immo 
ea compendia , quæin trilincis quadratico, & cubi- 
co colle&a fucrunt, poterunt etiam colligi in fpirali 
lineari , & quadratica, fed hzc in duabus fequen- 
tibus propofit. colligentur ех alibi à nobis di- 
&is. 


PROPOSITIO XXVI. 


Fn fpirah lineari prim: circuli fpatium belicum ad fpatium 
belicum ficund: circuli , erit cot tertia pars quadrati 
rad; primi circuli , ad reffangulum fub radio primi , e» 
fecundi circuli , coma cum tertia parte quatlrati ехсе (из 
ғаай fécunds circuli fupra radium primi. Spatium ve- 
ғо fecundi circuli ad fpatium tertium , erit сой ditum 
¿enf2quens ad re&langulum fùb radio fecundi, С terti y 


cum 
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» eum tertia parte quadrati differentia borum radiorum с" 
fic deinceps im veliquis . 


Жс propofitio (ет terminis, & medijs pro- 
H batur à Caualerio in lib.6. Geomet. Ind. pro- 
pofit. 19. fed nos ipfam oftendemus ех proprijs 
oftenfis .. Supponarmus ergo vt in propofit. 24. cfle 
fpatia, & circulos. Dico primum fpatium A G H, 
efle ad fecundum fpatium HR P MH , vt tertia 
pars quadrati АН, ad rectangulum, M A H, cum 
tertia parte quadrati H М. Item. fecundum fpa- 
tium дашт ad tertium M NZ S BM, vt re&tan- 
gulum МАН, cum tertia parte quadrati НМ, 
ad re&angulum В A M, cum tertia parte quadrati 
M B, &ficinalijs. Etenimfpatium AGH, eft ex 
coroll. propofit 7. 5 circuli radij. АН, nempe eft 
ad ipfum,vt 2 quadrati AH, ad quadratum AH. 
Circulus radij АН, eft ad circulumradij A M, vt 
quadratum А Н, ad quadratum A М. Circulus 
radij A M, eft ad fecundum fpatium, quod claudit, 
сх fchol. 3. propofit. 12. vt quadratum АМ, ad re- 
dangulum МАН, vna cum terria parte quadrati 
ЫМ, Ergocx aquali, erit primum fpatium ad fe- 
cundum , ус: quadrati АН, ad re&angulum 
MAH, vna cum i quadrati HM. Pariter con- 
uertendo , eft fecundum fpatium ad fecundum cir- 
culum, vt rectangulum M AH, vaa cum ; qua- 
drati HM, ad quadratum АМ. Circulus radij 
AM, eft ad circulum radij AB, vt quadratum- 

Ам, 


AM, adquadratum A B. Circulus radij АВ, eft 
ex di&o fcholio , ad tertium fpatium , ус quadratum 
BA, ad redtangulum BA M, cum ; quadrati B M. 
Ergo rurfum ex zquali, erit fecundum fpatium ad 
tertium, vtređangulum МАН, cum : quadrati 
МН, ad rectangulum ВАМ, cum : quadrati 
MB. Sic difcurreretur in cateris. Quare patet 


propofitum . 


N SCHO- 
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Colligemus ergo in numeris , effe primum fpa- 
tium ad fecundum, vt t. ad 7. fecundum ad tertium 
vt 7. ad 19. tertium ad quartum vt 19. ad 37. Hoc ad 
quintum vt 37. ad 61. & йс difcurrendo . Cum 
enim fit primum fpatium ad fecundum, vt * qua- 
drati АН, ad rectangulum МАН, cum : qua- 
drati HM: fupponamus AH, effe ҙ. Ergo M A, 
erit 6. quadratum АН, егіс 9. cius : 3. reĝan- 
gulum MAH, erit 18. + quadrati MH, erit 3. 
Ergo primum fpatium ad fecundum erit, vt 3. ad 2 t. 
nempe vt 1. ad 7. Itemrectangulum BA M, cum 
' quadrati МВ, erit 57. Ergo fecundum fpatium 
eritad tertium vt 21. ad 57. nempe vt 7. ad 19. & 
Пс difcurrendo in alijs. Diuidendo ergo erit pri- 
mum fpatium ad differentiam inter ipfum , & fecun- 
dum, vt 1. ad 6. Secundum ad differentiam inter 
iplum, & tertium , vt 6. ad 12. & fic difcurrendo 
augendo femper confequens fenario. 


PROPOSITIO XXVII. 


Jn fbirali quadratic , primi circuli fpatium belicum ad [ба- 
нит belicum fecundi circuli erit, cot. $ quadrati radi 
primi circuli , ad rectangulum fub boc , QJ fecundi circu- 
radio , una cum х quadrati differentie horum radio- 
rum, Spatium согд fecundi ad fpatium tertij А та со? 

HA MUR 
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diéfum confequeus , ad vef angulum fab radýs fecundi, 
(2 terti , vnacum 1 quadrati differenti berum , €9° 
fic deinceps іп reliquis. 


Vpponamus omnia qu in fchemate füperio- 
Q ri, fed fpatia effe fpiralis quadratice. Dico: 
primum fpatium ad fecundum effe, ус 1 quadrati 
АН, ad redangulum МАН, cum : quadrati 
ҢМ.. Secundum ad tertium , vt rectangulum... 

N 2 MAH, 
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MAH, cum ; quadrati HM, ad гейапошап: 
BAM, сат: quadrati MB. Et fic in reliquis. 
Hzc propcfitio probabitur eodem тойо, quo pro- 
bata fuit fup. rior , & ex ijfdem locis. Spatium enim 
AGH, circuli га“) AH, eft, excoroll. propofit. 
9. : nempe eft ad ipfum, vt ! quadrati АН, ad 
quadratum AH. Circulus rad. j AH, eftad circu- 
lum rad j ^ M, vt quadratum AH, ad qvadratum 
A M. Hic elt ad fecundum fpatium , ex fchol. 3. 
propofit. 17. vt quadratum. А M, ad rectangulum 
M à H, сот : quadrati H M. Ergo ex жапай, erit 
primum fpatium ad fecundum,vt : quadrati А Н, ad 
re&ang lum M AH, cum i quadrati H M. Eodem 
modo demonftrabitur effe fecundum ípatium ad 
tertium , vt rcedangulum M AH, cum : quadrati 
НМ, ad rectangulum BAM, cum dimidio qua- 
дай M B. Et ficinalijs. 


SCHOTIVMJ/T. 


Sed ad affignandas in numeris horum fpatiorum 
rationes, magis іпГегшес fequens regula. Nempe 
primum fpatium, cff? ad fecundum, vtquadratum 
radij primi circuli, ad quadrata ipfius , & radij fe- 
cundi. Secundum ad tertium, vt hecquadrata , ad 
qu drata radiorum fecundi , ёс геггі). Ес fic dein- 
ceps. Quodvero regula fit vera, patete Quia, vt 
dimidium ad dimidium’, бс daplum ad duplum... 
Duplum autcm 1edanguli M AH, $ ; quadrati 


3 
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МН, erunt quadrata M A, AH ( Quia duo rean- 
gula MAH, faciuntduo reĝangula MHA, & duo 
quadrata АН; & duo re&angula МНА, cumqua- 
dratis AH, НМ, faciunt quadratum M А: ) & du- 
plum re&ang:li B A M, & i quadrati M B, faciunt 
quadrata BA, AM. 

[n numeris ergo adinueniemus ‚ effe primum fpa- 
tium ad fecunduur , vt t. ad 3. Secundum ad ter- 
tium , vt 3. ad 5. & fic in infinitum fecundum pro- 
greffionem numerorum imparium ab упігіге inclu- 
fiué procedentium (quadrataenim AH, A M, A B, 
funtex genefi fpiralium initio explicata г. z. з. сс.) 
Diuidendoergo erit primum fpatium , ad differen- 
tiam interipfum , & fecundum , vt 1. ad 2. Secun- 
dum ad differentiam inter ipfum,& tertium, vt 3. ad 
2. & ficinfinitum. 


SCHOLIVM П. 


lis expletis,quz ad fpatiorum helicum menfuram 
pertinent, in propofit. 2 t. lib. 6. cicat. Geom. Indi. 
pergit Caualerius confiderare proportiones repertas 
inter cylindros , cylindricos , & conicos fuper cir- 
culis, & fpatijs fpiralibusexiftentes. Non ergorem 
ingratam leri fore arbitramur , fi & nos in fpatijs 
infinitarum fpiralium exequemur illud idem, quod 
Caualeriusin fparijs vnius dumtaxat linearis fpiralis 
adimplcuit. Sed antequam hoc aggrediamur debe- 
mus f^ pponere illud idem, quod ipfemet in di&a, · 

pro- 
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propofit. 2 t. ex fparfim probatis in fua geometria; 
deducit . Nimirum. Buod f£ exponatur feries J/piralium, 
EP circulorum deinceps à primis ‚ in fpatijs cuero fub fpi. 
ralibus , @/ "volutis , cylindrici , @ conici in eadem altitu- 
dine flantes intelligantur conffituti tamquam in ба/ из, fi= 
militer € in circulis constituti effe cylindrici , (7 соті intel- 
hgauturz cyhudri inter fè , eo cylindrict pariter inter fè , (С. 
ue ad cyludros comparati, fiue coni inter fe, & conici inter 
Ј2 y fine ad conos comparatieandem rationem; quam bafes bas 
бебин! Huiufce afferti fübiungit Caualerius proba- 
tionem inquiens. Раѓег bec propofítio , nam cyludrici у 
EF conici in eadem altitudine con[hituti funt tntev fe, cot ba- 
fs: fant autem predika folida per conffruBZionem ta eadem 
altitudine pofita , ergoerunt inter fè , cot ipfe bufes s Vocen- 
tur autem суйтдгі , @ cylindrtci , nec поп conici eiuf dat 
numeri cum (batijs,guibusinfifunt, ideftprimas cylindrus; 
evel conus , qui efe tm primo circulo , fecundus cylindrus, vel 
conns у диге} in fecundo circulo tamquam in bafis primus 
cylindricus , vel conicus, qui eff йз /файофейсо ртїїс'сш{Ё 
tamquam in bafi , fecundus cylimdricus , cuti conicus, quicfá 
¿z [patio fc cundi circuli, С» [fe deinceps „ Hec Caualerius« 
Quibus confequenter ad noftram doctrinam adden- 
dum videtur, non folum cylindros , conos , cylindri- 
cos, conicos , primos, fecundos., tertios, &c. fore 
nuncupandos fecundum:numerum, а que denomi- 
nantur circuli, & {patia fuper quibus infiftunt, fed 
etiam primi, fecundi , terti gradus, &c. fecundum 
quod fpatia ipfamet funt vel linearia, vel quadratica,, 
vel cubica, &c. His explicatis бг. 
PRO- 
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PROPOSITIO XXVIII. 


Primus cylindricus ad primum cónicumeuiufcutque gradus 
eff, vt triplus numerus fpiralis fGnario as tus у ad numen 
rum fpiralis . 


Sto in fchem. fpiralium, fpatium primum heli- 
cum AGH, cum fibi circumícripto primo 
circulo radij АН, & fuper circulo intelligamus cy- 
lindrum , fuper vero fpatio fpirali conicum eiufdem 
altitudinis cum cylindro . Dico cylindrum effe ad 
conicum , vt triplus numerus gradus fpiralisfenario 
audus , ad numerum fpiralis.. V. о, in lineari, vt g. 
ad 1. In quadratica,vt 12. ad 2. In cubica,vt 15. ad 
з. & fic in infinitum , augendo femper antecedens 
ternario,confequens vero vnitate. 

Nam,ex coroll. propofit. 9. cylindrus fuper circu- 
lo, ad cylindricum fuperfpatio eiufdem altitudinis 
(quia funtvtbafes) eft, vc numerus gradus fpiralis 
binario auctus, ad numerum; nempe vt triplusad 
triplum;fcilicet vt triplus numerus fenario auctus ad 
wiplum numerum .. Ergo erit ad conicum + cylin- 
dricivttriplus numerus fenarioaudtus,ad numerum. 


Quod erat oftendendum. 
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PROPOSITIO XXIX. 


(Суїтйүгиз уйрет circulo , ad comicum eiufdem altitudinis cum 
ipfo exiffentem fuper quolibet aliorum fpatiorum д primo 
cuiu[cunque gradus quod comprehendit Ет velut fa- 
¿Zum [иб triplo quadrato radi tp[sts ta differentiam pote- 


flatumipfius , rádi circuli nitate minoris : velut 


faftum fub quadratopfius , се fub tripla differentia di~ 
7а, ай partém differentie pateflatam radij ipfius , 87 
^ eirculi conitate тоту duple: gradu altiorum poteflate 
рай, fe babeutem ad ipfam , cot numerus gradus fpi- 


ralis, ad numerum binario ан нт. 


T Sto in fchemat.:eodem quilibet circulus radij 
57, АВ, circomícriptus cuilibet fpatio MZ BM, 
cuiufcunque numeri à primo , & cuiufconque gra- 
dus,& efto АМ, radiuscirculi vnius numeri infe- 
rioris. Dico cy!iadrum fuper circulo radij A B, 
elfe ad conicum eiufdem alcitudinis exiftentem fu- 
per fpatio MNZSBM , vcl vt fa&um fub triplo 
q.adrato АВ, & fub differentia poteftatum ВА, 
AM, eiufdem gradus cum fpirali : vel vt тт fub 
quadrato АВ, & fub cripla dicta d ffcrentia,ad par- 
tem differentiz poteftatum. B A, A M, duplici gra- 
du altiorum poteftate gradus fpiralis fe habentem 
ad differentiam, vt numerus fpiralis, ad numerum 
binario auctum, V. g. in fpirali lineari , erit cylin- 
drus ad conjcum , vel vt fadum fub quadrato triplo 


2 


АФ, in BM: velvrfa&tum fub quadrato АВ, іп 
triplam B М, dd · differentiz cuborum А B, А M. 
[n q''adratica veroerit ; vcl vt factum f. b quadrato 
triplo A B, in differentiam quadratorum AB, AM: 
vel vt Байт fub quadrato. АВ, in triplam diffcren- 
баш quadratorum AB, AM, ad ; differenti 
q adratequadratorum. AB, АМ. Et fic іп. 
4.1], 


Quoniam enimtex fchol, 2. propofit. 17. s 
м O radi 
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тай) AB, eftad fpatium MN LSBM, quodin- 
cludit, vt factum fub quadrato B A, in differentiam 
росейашт BA;-A M, ciüfdem gradus cum fpi. 
rali, ad га!с partem differenti poteftatum BA, 
АМ, duplicigrado a'tiorum poteftate fpiralis, quz 
fe habea: ad ralem differentiam , vt numerus Ípiralis 
ad numerum fpiralis binario audtum; ergo etiam су- 
lipdrus fuper circulo exiftens, erit ad cylindricum 
fuper fpatio cxifteptem eiufdem cum ipfo altitudi- 
nis; іп dida ratione; fcu vt triplum ad triplum... 
Nempe cylindrus etit ad cylindricum, vt fa&um fub 
tiploquadrato А В, indictam differentiam pote- 
ftatum ВА, A M, eiufdem gradus cum fpirali , ad 
triplicem partem differentie poteftatum. B A, A M, 
duplici gradu altiorum poteftate fpiralis fe haben- 
tem zd didam differentiam, vt numerus fyiralis ad 
numerum binario auum. Ergo cylindrusad coni- 
cum ;.cylindrici, erit, vc factum fub triplo quadra- 
to BA, in ditam differentiam, ad partcm differen- 
tiz poteftatom B A, A M, duplici gradualtiorum 
potcflare fpiralis fe babenrem ad ipfams yt ñumerus 
ad numerum binarioauctsm. Frgo patet primum. 
Cum veró fadum fub trple quadiato Á B, in diffs- 
rentiam potcflauum BA, АМ, сішбет gradas 
cu m fpirali, fit æguale fado fib quadrato. ВА, in 
tri plam dictam diffcreniiam рокйагип B^, АМ, 
ci ufde m gradus cun: fpriali ; patebicetiam lecun- 
dum... i 


SCHO- 
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Verum, quoniam in fpiralibus lineari , $ quadra- 
tica а опас fuerunt peculiar es rationes ad fpatia; 
hinc eft quod pro ipfis uradenda fiine dua particula- 
zes propofitioncs. қ d 


o 2 РКО: 
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PROPOSITIO ХХХ, 


14 fpiralı lineari, erit cylindrus ad conicum cut im «песе 


denti propofitione у vt triplum quadratum radi B A, ad 
rei angulum ВА М, cum ; quadrati ВМ. 


Ropofitio hxc patebit facilites, qwa cum ex 
P chol. 3. citat. propofit. 17. йс etiam^ circulus 
ad fpatium гук quadratum ВА, ad rectangulum 
ВАМ, cam : quadrati BM ; vcl vt triplum , 
ad triplum; nempe vttriplum quadratum ВА, ad 
ігі; lum re&angulum ВАМ, cum quadrato BM: 
difcurrendo ad modum propofit. anteced. conclu- 
detur propofitum ,. | 


PROPOSITIO XXXI. 


In fpirali quadrattca, erit суйтата» ed conicum, vt triplum 
quadratum В Аҙ-а4 лш ийт ВАМ, cum : 
quadrat. B M. i 


Ropofirio patebit ex eodem fcholio cic. difcur- 
endo faperiorumad inftar. 


d! Ье аїр гэ идэ innr s 
na s, CL O-L VoM: 
Poffet forfitan le&or in operibus eximij Torricel- 


lij verfatus cogitare, analogiam, quam ipfemeraffi- 
f gnauit 


«уйгө пуна. э 
әпашігіп-ргоройціопе 17. dedeaen. раға Бо!» іп. 
tenparabolam-quadiacicam ,; & fpizalem linearen, 
extendi , fuo modo,ad iafinirasparaboJas , & ad; in- 
finitas fpirales. Quia veró etiam nos hanc rem ali- 
quando contemplari fuimus ,. 82 agnouimus тое 
affertifalfitem ;ideo determinanimus in hac materia 
quid nobis occurrerit , manifeftare, 

Torricellius ergo in.loco citato, fupponens. А С, 
in diagram. fcquent. effe. radium, primi circuliccir- 
cumícripti: primo fpatio: fpirali. AG CA: A B. 
cffe parabolam quadraticam coius bafiseadem AG, 
diameter. ОВ; А B, .effeipfam parabolamtangen: 
tem; & C B, cffe parallelam- ОВ: ptobauic ex: 
сейит trianguli. А.Б С, Íuper parabola: A B С, ж» 
qualem efle cxccfTui, ciuculi Гарав fpatio ;'& confes 
quenter parabolam: A ВС, &qualem fore: fpatio 
АССА. Quodquenmodocunqe probzt Torticcl- 
lius; ipfum ficoltendemus, ОВ, occurrat А Еу иң 
М. Ergo cx propofit. 3 з. prim: сопіс: M Ое: 
dupla Во: & confequenier. Е.С, dupla. M O5 cric 
quadrupla В.О. Cum. engo parallelogrammumidu- 
plum trianguli. A Е.С, effet quadruplum ратай сір 
grammi circumfcripti parabola; eric triangulum , 
A EC. parallelogrammi- circumfcripri parabole 
duplum; nempe erit adip(um , vt é. ad 4.:Sedicumi 
ex quadratura; parabola guadraticæ-ab innumeris 
propemodum. a(figaata , 8 etiam à по s пойїгег 
duobus.modis in mi(cellaneo hoflrodyperbolico , 
& parabolico , in fchol.z,propofít, a 6. & in chol; 4: ° 

pro- 
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propofit. 28. fit parallelogrammum parabolze cir- 
cumfcriptum ad ipfam , vt a.a: 2. Ergo ctiam trian- 
gulum A E C, eritad parabolam ABC, ex qia- 
li, vt é.ad 2; fel , vc3. ad a: & ad cxce(fim їрбеѕ 
fupra parabolam, vt з. ай 2. Quz rationes funil- 
Ге, quashabet circulus а4ехсе іт, & ad fpatium 
fpirale; vt apparet ex propofit. 9. &' ex eius corol- 
lario. — 

"Poffet ergo quifpiam ex his cogitare ; analogiam 
prefenterrperpetuam effe in alijs fpiralibus, & iti. 
alijs parabolis, ita vtfecuridum fpatinin fpiraté;nem- 
pe quadraticum, & exceffas quadraricus, fint egia: 
les parabolz cubicz , & exceflui trianguli А E C, 
Гарга ipfam: &fic deinceps; Sed qui oc arbitrates 
tur ofteridere , deciperetür vtique , quia hoc falfum 
effe in pofterum manifeftabimus. Sed vtle&or рег- 
cipiat ; que didturi fumus debet qüandam йо@п- 
nam à propofit. 5 o. citati mifcellanei petere, inqua 
demoriftrauimus: Quod.: Si in qualibet infinito- 
rum parabolarum fumatur aliquod pun&um, à quo 
ad diametrum recta ordinatimapplicétur, diameter- 
que ità producatur , vt pars extra parabolam fit ad 
partem diametri abfciffam ab ordinatim applicata 
verfus verticem › vt numerus parabole vnitate mi- 
nutusad vnitatem : Reĝa linea, quz abextremita- 
ге іпшепге: lince ducitur ad illud pun&um , quod 
fumptum fuerat , parabolam continget. Que om- 
niai aliud fonant, nifiquodfi АЕ, contingat pa- 
sabolam quadraticam, M Qy'etir du pla O i Sicu- 

eq icam, 


bicam, егіс MO, tripla OB: fiquadratoquad:az 
cam, triplam: & йс deinceps. Vt MO, fit ad 
O B; vcnumerus parabole ad vnitatem. Несіп di. 
Фа propofir- probantur: videat ipfa Ісбог in dido 
loco. Sedcx his erit nobis, 
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PROPOSITIO XXXII. 


S im qualibet ір Буйағит parabolarum ducatur ordinatim 
applicata ad diametrum , @/ ab сопа extremitate ordi- 
satum applicate ducatur tangens parabolatiyab altera ye- 
ro extremitate ducatur parallela diametro, Triangulum 
ab bis , @/ ab ordinatim applicata formatum , ertt ad pa- 
rabolam , vut numertis parabole acceptus fecundum nu- 
merum parabole eunt ate antum., ad numerum para- 
bole . 


L fchemate fuperiori efto quzlibet parabola , 


A BC, cuiasordinatimapplicata ad diametrum 
O B, fitipfa AC, AF, fittangens,& СЕ, fit pa- 
rallela diametro OB. Гхсошагр шп AEC, 
elfead parabolam А BC, yt numerus parabol» ac- 
ceptus fecundum numerum vnitate auctum, афпи- 
merum, V.g.in parabola quad;atica, vt 6. ad 2. 
Гей, vt 3,241. Ја cubica , vt 12. ad з. fü vt 4. 
ed 1. & fic ininfinitum. Оссиггаг ОВ, ipfi A E, 
ia M. o Etgóokeitara propofit. so. Mifcellanei hy- 
perbolici, & patabolici, erit МО, ad ОВ, vt 
numerus parabolead vüitatem .. Ergo "СЕ, dupla 
МО), eric ado B'O; vt duplis numerus parabola ad 
vniratem. Frgotriangulum A E C, егір ad paral- 
Iclograuimum circumícriptum parabole. А ВС, vt 
numerus parabole ad vnitatem ; n пре» vt nume- 
rus paraboli acceptus fecundum numerum упітасе 

| auctum 


auctum , ad numerum vnitate auctum : 50 ex qua- 
diatura infinitarum parabolarum affignata ex Caua- 
Jerio in propofit.1. lib. r. de infinit. parab. eft paral- 
lelogrammum circumícriptum parabolz ad ipfam, 
vt numerus parabole vnitate auctus ad numerum 

arabole. Ergo exaquali , erit triangulum A E C, 


ad parabolam А B C, vt numerus parabole acceptus 
NEU P fecun- 


114 D Tofinitorum Splralum 
fecundum numerum parabolæ vnitate auctum ad 
numerum parabole. Quod &c. 


SSVR OLIV M. 


Erit ergo per conuerfienemrationis, triangulum 
ad exceffum ipfius fupra parabolam, vt di&us nume- 
rus parabolx acceptus fecundum numerum parabo- 
1 : vnitate auctum ad numerum parabola acceptum 
fecundum numerum parabole. Vel clarius, erit tri- 
angulum ad parabolam , vt numerus parabole vni- 
tate auctus , ad vnitatem ; nempein quadratica , vt 
3. ad 1. in cubica, vt 4. ad т. & fic deinceps . Et ad 
exceffum trianguli fupra parabolam , vt dictus nu- 
merus parabola vnitate auctus, ad numerum para- 
bole, Метреіп quadratica,vt 3. ad 2. In cubica, vt 
4. ad 3. Etficin infinitum. 

Non ergo feruatur analogia inter infinitas para- 
bolas, & infinitas fpirales. Nam vtique cfttriangu- 
lum ad parabolam quadraticanr, & ad exceffum i р- 
fius fupra parabolam ; vt primus circuluscircurafcri- 
ptus fpatio fpirali lineari ad ipfum fpatium, & ad ex- 
сейпп; fupra ipfum; at non fic eftin alijs : fed in fpi- 
rali quadratica,eft ex propofit. 9. & ex cius corolla- 
tio 'ycirculusad fpatium, vt 4.ad 2. & non, vt 4. ad 
I. vt triangalum:ad trilineum cubicum 5' & ӛсіп 
alijs. 

$ed vnum adaimaduerretur quod equidem haud 
fpemmendum videtur ; & eft ; quod in eadem m 

ünt 
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funt in qualibet parabola, triangulum. AE C, ad 
parabolam АВС, & parallelogrammum femipa- 
rabole OB C, circumfcriptumadtrilincum quod 
eft exccfíus parallelogrammi fupra femiparabolam. 
Nam vtrumque eft ad vtrumque, vt numerus para- 
bol vnitate au&us ad numerum parabole. Pariter 
in eadem ratione funt triangulum A E.C, adex- 
сеЙи fui fupra parabolam, & parallelogrammum 
femiparabole circumfcriptum ad ipfam ; nempe, vt 
numerus parabole vnitate auctus ad numerum. 


DIGRESSIO. 


Dum hzc, quz fcripfimus fub ргайо effent, ac- 
cepimus epiftolas.à nobiliffimo Geometra Petro Pa- 
reloCarauaggio Mediolanenfi, ac Mediolani com- 
morante , ad nos traímiffas , daras fub die z t. 1ulij 
anni prælfentis 1660. in quibus ( prius à nobis; de 
fubiedo пойга impre(lionis monitus ) fic loqueba- 
tur. Vedoper la fia , cbe pone al Torchto cvm opera delle іп- 
ite Јртай. Tooredo , che U. R. bauerd notitia delle opere 
de Gio: БАШ (о flampate in: Oxonio , che argomenta con. il 
methodo de e] mfiniti, e parla delle bali. tis auditisyc— 
gitabamus Vuallifium nobis prziuiffe, ac opufculum 
noftram de Infinitis fpiralibus ad:oleum , piperque 
demittendum . Porro libro: Vualliffij fruftra. apud: 
bibliopolas., aut alios Venetijs qua-fito, confagimus: 
ad. Excellentiffimum. Andream: Моге Patauij 
шас manentem. ipfum rogantes opus pradictuar, fu 

Р = apud. 
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apud ipfum effet, nobis accommodare. Nec eua: 
nuit fpes пойга. Ше etenim Excellentiffimus vir 
fumma, qua pollet hüimanitate › vota noftra exple- 
uit, librumqueab ipfo mutuo recepimus. Quo vix 
infpecto, ftatim occurrit nobis tractatus de (с опі- 
bus conicis, &c. protinufque obferuaüimus in ipfa 
dedicatione afferri validiffimum teftimonium proia- 
diuitibilibus. Ita namqueait. Opas ipfum quod atti- 
zet; videbitis те flatu ab initio (auallerzj Methodum in- 
diuifibilnm,quaftiam Geometris paffim receptam tam buic, 
quam tract tui fequenti (qui buic gemellus eft ) fubfternere 
ёс. Audi Tacquet, & amplius noli de indiuiGbili- 
bus iudicare. Methodus namque illa indiuifibilium, 
quam pro legttimas ac geometrica admittendam поп exiffi- 
тағ, à geometris paffim recipitur. Define өше, 
adducendo argumenrationis per indiuifibilia exem- 
plum exclamare. Quem conuincat tflbec ratiocinatio , 
Nam iuxta Мпа йит (qui pluribns in locis perho- 
norificede indiuifibilibus loquitur) conuincit paf- 
fimgeometras. 

Opus ergo Vuallifij percurreates , animaduerti- 
mus ipfum anno 1656. circa aliquot laboraffe, circa 
qux Caualerius in exercitationibus geometricis 
1647. & nos in opere de infinitis parabolis anno 
1653. Sed non penituit Ша, quamuis ipfo pofte- 
riores., euulgaffz : namque procedimus metho- 
do à (ча totaliter diuerfa ç & iuxta nobis connatu- 
rale, geometrica geometricé pertra&auimus. 

Porró valde gauifi faraus dam infpeximus, infi- 

| nitas 
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nitas fpirales ab Шо acutifftmo viro explanatas, 
diuerfiffimas fore toto celo ab jjs > quas nos me- 
ditati eramus. In fcholio etenim fabnexo propo- 
fi. 45. Arithmetice infinitorum ; in e 
infinitas fpiralesexplicat, fapponit ipías diuer ifica- 
ri ex diuerfa proportione in fpirales incidentium ab 
initioad inuicem fecundum multiplicaram propor- 
tionem angulorum. У. g. infcherm.fequenti, й ЕА, 
incidens in (piralemficad АС, itidem іп fpiralem 
incidentem, vt angulus МОҚ A, ad angulum, 
OSRA; nempe vt arcus N о SR, ad arcum 
OSR; Secundum ipfum , fpatium ACERA, 
cft primum fpatium fpirale. Si vero fit FA, ad 
A C, in duplicata proportione prædi&i anguli ad 
przdi&um angulum, feu didi arcus ad di&um ar- 
cum, Spatium erit fecundum. Siin triplicata tere 
tiam, &c. At in noftris fpiralibus res ë contra acci- 
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dit. Nam incidens ad incidentem ёй in (übmulti- 
plici proportione anguli ad angulum, fei arcusad 
arcum. In fpiralietenim quadratica , cum ex pro- 
рой. prim, fit quadratum. ЕА, ad quadratum AC, 
vt arcus NOSR , ad arcum OSR , егіс БА, 
ad АС, in fübduplicata proportione arcus adar- 
cum. Et (tc confequenter in cubica, in fubtiiplica- 
га, & ficdeinceps, Procedentes ergo per diuerfa 
principia, & circa diuerfiffima laborantes , diuerfif- 
fima ctiam colligimus. Ipfe etenim putans incidentes 
in fpiralem augeri fecundum multiplicem propor- 
tionemangulorum, (ей arcuum, arguendo fuo modo 
colligitfpatia fpiralia minui.Secundum enim ipfum, 
circulus circumfcriptus primo fpatio , (ей primi ge- 
neris eft ad ipfum, vt 3. ad r. Ad fpatium fecundi ge- 
neris, vt 4. ad. e Ad геги], vt 5. ad. 1. & ficininfini- 
шт. Nos vero fupponentes. incidentes іп fpirales 
augeri in fubaultiplici proportione angulorum , feù 
arcuum, deduximus fpatia fpiraliaaugeri. Circulus 
enim ad fpatium primi generis eft , vt 3. ad 1. Ad 
Ípatium fecundi , vt 4. ad 2. Ad кегі), vt 5. ad 3. 
& fic ininfinitum.  Vndé in fuis fpiralibus circulus 


eftad fpatium fpirale, vt numerus gradus {рай}: bi- 


nario audtus ad vnitatem : at in noftro eft,vt nume- 
rus binario auctusad numerum. Et vniuerfaliter ipfe 
exiftimat proportionem circuli ad infinita fpatiafpi- 
ralia cffe candem congruenter cum proportione pa- 
rallelogrammi ad infinita trilinea: parabolica fibi іп» 


fcripta. At nos. in noftris fpiralibus infinitis adin- 
uenimus; 
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uenimus , proportionem circuli ad eadem infinita 
fpatia ('fubintellige femper primz reuolutionis) effe 
candem cum congruenti , & explicata proportione 
trianguli ad exceffus fupra infinita trilinea paraboli- 
са fibi infcripta. Quz proportiones in fpirali Ar- 
chimedea dumtaxat conueniunt. In. ipfa etenim fo- 
lummodo , tam parallelogrammum ad trilineum, 
quam triangulum parallelogrammi dimidium ad ex- 
ceflum ipfius fupra trilineum funt vt 3. ad r. In re- 
liquis vero; parallelogrammum eft ad trilineum, vt 
numerus trilinei vnitate au&us ad vnitatem: trian- 
culum vero eft ad exceffum fui füpratrilineum , vt 
numerus trilinei vnitate auctus, ad numerum trili- 
nei vnitate minutum . Cum ergo infinita fpirales 
Clariffimi Vuallifi; fic difcrepentà noftris,prodeant 
eriam hz. 

Porró quis recolens Фа in prafenti digteffio- 
ne , & modum fupra explicatum , quo Clarif- 
mus Torricellius confiderauit analogiam inter fpira- 
jem linearem , & parabolam quadraticam, poffet ra- 
ticnabilius, quam ibidem factum fuit, cogitare, ana- 
і отат Шат, quam fupra diximus nequaquam fer- 
vari inter infinitas fpirales, & infinitas parabolas, 
yvtiqnelocum habere in infinitis parabolis , & in infi- 
nitis fpiralibus V ша йу. Nam ex (арға dictis, pa- 
tet, in his omnibus eafdem proportiones Гегпагі. Ex 
flatimenim f; pra 41915 liquet , circulum ad infinitas 
fpirales Упай!) cffe fecundum ipfum , vt numcrus 
gradus fpiralis binario auctus ; ad vnitatem: ue ех- 

cefan 
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ceffum ipfius (ирга fpatias үс numerus binario au- 
Gus ad numerum vnitate au&um., Ех di&isvero іа 
fchol: propofit. зз. conftat in chem. illius,effe crian- 
gulum A EC, ad parabolam ABC, vt numerus 
parabole vnitate auctus (nempe, vt numerus fpira- 
lis binario au&us)ad vnitatem; & ad exceffum ip- 
(105 ирга parabolam , vt numerus vnitate auctus , ad 
numerum. Eadem ergo proportiones habent trian- 
gulum ad exceffum , & ad parabolam , & circulus ad 
cxceffum, & ad fpatium. Sicutiergo » poffet quis 
dicere, Torricellius patefecit fimiles analogias inter 
triangulum. A EC, & exceffum ipfius fuper para- 
bola quadrarica АВС, & inter circulum , & excef- 
fum ipfius fupra fpatium fpiralelineare AGC, fic 
forfitan feruabitur fimilis analogia inter alias expli- 
catas figuras . Sed fimiles difcurfus erronei funt cen- 
fendi,vtinfra manifeftibimus. 

Sed prius Vualli£ j infinita fpirales, earumque ge- 
nefis clarius funt explicandz , difcrimenque inter 
noftras, & fuas dilucidius eft affignandum., Dixi- 
тивітігіо operis, fpirales noftras generari ex duplici 
л cur ccdcm tempore pera&o , nempe іп fchemate 
fequenti, puncti. А, zquabiliter femper lati per fe- 
midiamerrumi АҚ; & femidiametri А К, circa 
centrum А, puno К, defcribentis peripheriam 
vel zquabiliter , vel ita vt circumferentia peracta ad 
circumferentiam , vel angulus ad angulum сес, vc 
variz temporum poteftates ad inuicem. Hincorie- 
batur , quod АС, AF, in fpiralem incidentes 

erant 
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crant ad inuicem іп fubmultiplici proportione ar- 
cuum з {ей angulorum. Cum enim ex propofit. pri. 
fit arcus ad arcum, vt poteftas А С, eiufdem gradus 
cum fpirali ad fimilem poteftatem AF; patet AC, ad 
AF, effe indica fubmultiplici proportione. Vualli. 
б) pariter infinita fpirales concipiende {ипе creari 
cx duplici motu eorundem mobilium, aft modis con- 
trarijs.Motus enim femidiametri per circumferenri 
concipiendus cft femper zquabilis: at motus punĝi 
A, per femidiametrum, vel æquabilis,vel varié acce- 
leratus fecundum varias temporum poteftates. Si 
ergo vterque motus erit æquabilis, genita erit fpi- 
ralis archimedea. Si vero motas pun&i àacclerabi- 
tur fecundum quadrata temporum , erit fecunda fpi- 
ralis. Sivrcubi, tertia. Et fic deinceps. Hinc er- 
go fiet; AC, ad АР, cffe in multiplici propor- 
tione 
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tione arcus ad arcum; feùanguli, ad angulum, vt 
ait Vualli(ias. 

Ex hac doctrina habebimus , quod in fchemat. 
feq. circumfcripto fpirali circulo , $ femidiametro 
AV; du&oarcu V TI Eritperipheria EMSE, 
adarcum V ТІ, in ratione compofita ex ratione 
AE, ad AV, & exratione vel AE, ad AV, 
in fpirali lineari; vel minoris mediarum extremarum 
continué inter EA, AV, quarüm numerus fit 
vnitate minor numero fpiralis , ad AV. У, g. in 
quadratica › ex ratione АЕ, ad AV, & medic 


Spatiorum Меп/йга. 333 
proportionalis inter AE, АУ, ad АУ. In са. 
bica,ex rationibus A E, ad AV, &minoris dua- 
rum mediarum continué proportionalium inter 
AE, АУ, ad AV; & fic deinceps. Quod pa- 
tet, quia circumferentia EMSE, ad VTI, ha- 
bet rationem compofitam. ex ratione ipfius ad 
VTIV (nempe EA, ad AV) & VTIV, ad 
VTI; nempe EMSE, ad EMS. Sed in al js 
fpiralibusà lineari proportio ЕМ%Е, ad E MS, 
eft fub multiplex proportionis E A, ad A1, feù 
АУ, fecundum explicatum gradum fpiralis: vnde 
eft in quadratica ; vt media inter EA, AV, ad 
AV: in cubica , vt minor duarum mediarum ad 
AV, “с. Ergo ratio EMSE, ad VT I, com- 
poneturexratione EA, ad AV, & di&arum me- 
diarum ad АУ. 

His perceptis. Oftendemusin {chemate fequen- 
ti, non feruari di&am analogiam inter circulum ra- 
dij AC, & exceffum ipfius fupra fpatium fpirale.» 
АСС, &intertriangulum АЕС, &exceffum ір. 
fius fupra parabolam À B C. Hocautem oftendemus 
in fpirali quadratica ; & parabola cubica. Nam fi 
dicta analogia curreret, mente centro А, interual- 
lo AO, intelle&a peripheria,effet CE, ad M B, 
vt circumferentia radij AC, ad circumferentiam 
defcriptam in ipfo excelu contentam inter О, & 
pun&um іп fpirali. Sed гапо circumferentiz radij 
AC, ad di&am circumferentiam componitur ex 
ratione СА, ad АО, & =? 


2 iater 
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inter СА, АО, adipfam AO. Ergo etiamra- 
tio CE, ad MB, ех ijídem componereturratio- 
nibus. Porróratio СЕ, ad MB (dc foris fum- 
pta MO,) componitur quoque ex rationibus. C E, 


ad OM, &huiusad MB: &vt СА, ad АО, 


йс CE, ad OM. Ergo OM, ad MB, effet, vc 
media proportionilis ішті СА, АО, ad АО. 
t MOHQUS шег Ç š Quod 
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Q uod vtique eft falfifimum. Nam OM, ad MB; 
eft ex citat. prop. $e. Mifcel, hyperb. &c.vt 3.ad 2: 
inter autem C A, duplam A О, & АО, nempe inter 
д. & 2. non eft з. mediumproportionale. Non ergo 
fcruatur di&a analogia : & tamen fi vera funt, па 
Vuallifius fcripfit ( nobis enim diuerfa methodo à 
fua adhuc non conftat) eft femper eadem propor- 
tio. 

In præfenti ergo opufculo comprehenfa, funtea, 
quz quintó tibi proponimus, benigne le&or , per- 
currenda. In quatuor primis noftris operibus antea 
elaboratis quamplurimos ; progreffu temporis, er- 
roresanimaduertimus : non paucis etiam præfens eft 
afperfüm. Aft necilli , nec ifti, vt plurimum, ma- 
teriam labcefactant, nec fenfum precipue intentum 
eucrtunt, adeovtleótori herendum fit in affzrtorum 
intelligentia. Errores verfantur {ере fzpius vel in 
locutione latina, vel in alijs rebus non magni mo- 
menti. Hos errores dona nobisquafo; benigne le- 
Фог. Nec putamus te experiri inclementem, ргжсі- 
риё fi in typographijs aliquando:te exercueris . Cre- 
de nobis , ingenstormentum authores exagitat in ip- 
fa impreffione; & plus laboris adinuenitur in hac, 
quam in compofitione ipfamet,in rebus geometricis: 
prafertin.. Ofcitantia etenim,improbitas, & impe- 
тіпа artificum fic torquent , & angunt authores , vt: 
non paucis vicibus cogitent momento difperdere ,. 
qua tempore prolixo, & magnis laboribus college- 
fuat. Porro omaia hac, & alia. inaumera ab ee 

рї 
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ргеНопе funt infeparabilia. Suftine ergo clemen- 
ter, benigne leor, errores eos , quibus noftra opuf- 
cula apparentconfpurcata: & ficuti, fauente Deo, 
POtes 4 nobisalia rationabiliter in pofterum , immo 
qifamprimum exfpe&are; ità nimis à (соро aberra- 
res, ficaabfque erroribus profiliic, cogitares. Va- 


° 
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